
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 الفصل الدراسي الثاني



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

التكامل 

التكامل 

غير المحدد

التكامل 

بالتعويض

تكامل الدوال
المثلثية 

الدوال الأسية 
ةواللوغاريتمي

التكامل 

بالتجزيء

دام التكامل باستخ
ةالكسور الجزئي

التكامل 

المحدد 

الوحدة الخامسة

التكامل غير المحدد  �

قسمة دالتين 

التحليل والاختصار

كان المقام حدقسمة الحدود على المقام اذا 

تكامل دوال لوغارتيمية

الجزئيةتكامل باستخدام الكسور 

ضرب دالتين

الدالتينايجاد حاصل ضرب 

التكامل بالتعويض

التكامل بالتجزيء 

دالة واحدة 

න𝑘 𝑑𝑥 = 𝑘 𝑥 + 𝑐

න𝑥𝑛 𝑑𝑥 = 𝑥𝑛+1

𝑛+1
+ 𝑐

ثابتعدد  kحيث 

▪
▪
▪

▪

▪

▪

▪
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

𝐹𝑓𝐼 

𝐹′(𝑥) = 𝑓(𝑥)     , ∀𝑥 ∈ 𝐼

1

𝐹𝑓𝐼 𝐺

𝑓𝐼 

  𝐺(𝑥) = 𝐹(𝑥) + 𝐶    , ∀𝑥 ∈ 𝐼𝐶

2

𝐹𝑓 𝐼 

𝑓𝐼 

 𝐹(𝑥) + 𝐶     𝐶 

المشتقة العكسية  

𝐹(𝑥)أثبت أن:   𝑥= 3+5𝑥 𝑓(𝑥)هي مشتقة عكسية للدالة:   3+ = 3𝑥2+5 

 
ثم اكتب الصورة العامة للمشتقة العكسية. 
 

  :  1رقم  14كتاب الطالب�مثال صـ  

1 - 5بند   

   
:   1رقم   14كتاب الطالب حاول أن تحل صـ   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

:   2رقم  14كتاب الطالب حاول أن تحل صـ  

  1رقم   9  ـكراسة التمارين ص

𝑭(𝒙)    أثبت أن : = (𝟑𝒙 + 𝟐)𝟓 + 𝒇(𝒙)  هي مشتقة عكسية للدالة   𝟕 = 𝟏𝟓(𝟑𝒙 + 𝟐)𝟒

المشتقة العكسية 

  :  2رقم  �14 صـ 

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

1 - 5بند   

كتاب الطالب مثال

3 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

خواص التكامل غير المحدد : 

 

التكامل غير المحدد

𝑓 𝑥 𝐹 

 

 قواعد التكامل غير المحدد : 

∫ 𝟓𝒅𝒙 = 𝟓𝒙 + 𝑪 𝒌∫ 𝑘𝑑𝑥 = 𝑘𝑥 + 𝐶1 

∫ 𝒙𝟑𝒅𝒙 =
𝒙𝟒

𝟒
+ 𝑪𝒏 ∈ ℚ − {−𝟏}∫ 𝑥𝑛𝑑𝑥 =

𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝐶2 

 

 𝒌 ≠ 𝟎∫ 𝑘𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 𝑘 ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 
1 

∫[𝑓(𝑥) ± g(𝑥)]𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ± ∫ g(𝑥)𝑑𝑥2 

∫ −𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = − ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙1 

∫[𝒇(𝒙) + 𝒌]𝒅𝒙 = ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 + ∫ 𝒌𝒅𝒙2 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 

1 - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
3رقم  15 ـ  

=

أوجد :    

=      ∫ 𝟓 𝒅𝒙         

  ∫ 4𝒙3 𝒅𝒙    =

� وحاول أن تحل      4رقم   16ـ ص   
   

احسب  : 

أوجد التكاملات غير المحددة التالية :   5رقم   16صـ   كتاب الطالب مثال  

 

        

a 

∫(𝟑𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟏) 𝒅𝒙

∫
1

𝑥2
 𝑑𝑥 

∫(  
𝑥2 − 2

𝑥2
  )

2
 𝑑𝑥c 

و حاول أن تحل  صكتاب الطالب مثال 

==      ∫ 𝟏𝟓 𝒅𝒙         

  ∫ 𝟓𝒙𝟒 𝒅𝒙    =

a 

كتاب الطالب مثال

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

∫( 𝒙 𝟐
− − ) 𝒅𝒙

     

    a b  

 

 

 

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

b  

b  

 ∫
+

𝑥 1
𝑑𝑥 

−

−

1 - 5بند   

𝟒𝒙

𝟓

3

2𝑥

𝒙 𝟐
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

                                                                                                                              
              

 

                     

 

 
 

 

 

 

 

                                                                                     

                       
                             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 أوجد :      6رقم  17 ـ ص حاول أن تحل كتاب الطالب      

 

 

 

 

                                                                                                                                

                                                   

                                                                   
 

 

  

 

 

b  

 

 

 

c 

5رقم  17ـ حاول أن تحل  صكتاب الطالب 

 ∫ (2𝑥 − 3)(𝑥 + 4)𝑑𝑥           
أوجد التكاملات غير المحددة التالية :

    a 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

b      a 

1 - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني  
 أوجد :      6رقم  17كتاب الطالب حاول أن تحل  صـ   تابع

                                                                                        

                                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
� وح  �  7رقم  18ـ ص اول أن تحل 

 

    

 

 

 

 
  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

c

1 - 5بند   

كتاب الطالب مثال

 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  

 

 
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
ةيعوضوملانيرامتلا:ددحملاريغلماكتلا

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ

1 - 5بند   

6.  ∫ +
"
! 𝑡2	 𝑑𝑡 =

ⓒ 	 +
"
! 𝑡5 	+ Cⓐ 	 "-

#
!

,
	+ C ⓓ 	 4 ! 𝑡5 	+ C

7.  ∫ (! 𝑥# + !
! $"

)	𝑑𝑥 =

ⓒ 	 ,
"
! 𝑥 	𝑥

(
! + 5	 + C ⓓ 	 ,

"
𝑥
(
! 	𝑥

"
! + 5	 + C

ⓑ 	 "
,
𝑥
"
! 	𝑥)

"
! + 5	 + C

/.  : ناك اذإ8.
01
= 	𝑥)

"
! 	,	 𝑦 = −5	 ,	 𝑥 =  : يواست𝑦 نإف1−

ⓑ 	 3𝑥
)
!+2 ⓓ 	 3𝑥

)
!ⓐ 	− $"

"
− !+

"

9.  ∫ #$%"
$
	 𝑑𝑥 =

ⓐ 	 "
	+
𝑥
"
! + "

#
𝑥
)
" + C

ⓓ
+
"
𝑥
!
" + !

3
𝑥
)
" + C

ⓑ
!
"
𝑥
!
" + 6𝑥

)
" + C

ⓐ
"
,
! 𝑥 	𝑥

(
! + 5	 + C

ⓒ 	 3𝑥
)
!−2

ⓒ
+
"
𝑥
!
" + 6𝑥

)
" + C

ⓑ
+-
#
!

,
	+ C

.1 𝐹(𝑥) = 𝑥 –3ةلادلل ةيسكع ةقتشم يه :𝑓(𝑥) = −	3𝑥 –	4

.2 ∫ −𝑥 –3 + 𝑥	 − 1	 𝑑𝑥 = !
#
𝑥 –2 + !

#
	𝑥# − 𝑥 + C  

.3 ∫ !
$!

	𝑑𝑥 = !
$
+ C 

b

b

a

a

b

a

𝑓  : تناك اذإ4. 2 = 1	 ,	 𝑓′ 𝑥 = !
$!
+ 	𝑥،نإف 𝑓 𝑥 = − !

$
+ !

#
	𝑥#+ !

#
   a

a

b

b 𝐹 : تناك اذإ5. 𝑥 = 	 ∫ 3𝑥2 − 12𝑥 + 15 𝑑𝑥,	𝐹 0 = 400
𝐹 : نإف 𝑥 = 𝑥3 + 6𝑥2 + 15𝑥 + 400

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
1 - 5بند   

10.  ∫ ( 𝑥 (2 + 𝑥#)	𝑑𝑥 =

ⓒ !
"
𝑥
!
" + 4

#
𝑥
*
" + C ⓓ +

"
𝑥
!
" + 4

#
𝑥
*
" + C

ⓑ
"
+
𝑥
!
" + 4

#
𝑥
*
" + C

11.  ∫ #%! $"

$
	 𝑑𝑥 =

ⓒ 	 𝑥
)
"+ 4

3
𝑥
*
+ + C

ⓐ   𝑥
)
" + 3

4
𝑥
*
+ + C

ⓓ 	 4𝑥
)
" + 4

3
𝑥
*
+ + C

12.  ∫( $
")+$%+
$	)#

+ 2)#	𝑑𝑥 =

ⓒ
$"

#
+ 2𝑥 + Cⓐ 	 𝑥#+C ⓑ 	 2𝑥 + C

ⓐ +
	"
𝑥
!
" + #

4
𝑥
*
" + C

ⓑ 4𝑥
)
" + 3

4
𝑥
*
+ + C

ⓓ
!
"
𝑥" + C

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

التكامل بالتعويض 

كاملة  =න𝑢𝑛𝑑𝑢المشتقة 
𝑢
𝑛+1

𝑛+1

نضرب بالعدد داخل التكامل 

خارج الضربيومعكوسة 

التكامل 
دةزايالمشتقة ناقصة أو 

duمن dxوقيمة  uمن   xتوجد قيمة يرمتغزايدةالمشتقة ناقصة او 

التكامل بالتعويض 
2 - 5بند   

عدد

   ضيوعتلاب لماكتلا ةدعاق

F𝑓: نإف𝑓  ةلادلل ةيسكع ةقتشم يه𝐹 تناك اذإ g 	𝑥 g&(𝑥)𝑑𝑥 = 𝐹 g 𝑥 + C

𝑑𝑢 ناك اذإ = g& 𝑥 d𝑥 ,	𝑢 = g(𝑥)نإف :F𝑓 𝑢 𝑑𝑢 = 𝐹 𝑢 + C
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
التكامل بالتعويض 

2 - 5بند   

   ضيوعتلاب لماكتلا ةدعاق

F𝑓: نإف𝑓  ةلادلل ةيسكع ةقتشم يه𝐹 تناك اذإ g 	𝑥 g&(𝑥)𝑑𝑥 = 𝐹 g 𝑥 + C

𝑑𝑢 ناك اذإ = g& 𝑥 d𝑥 ,	𝑢 = g(𝑥)نإف :F𝑓 𝑢 𝑑𝑢 = 𝐹 𝑢 + C

 التكامل في ھذا

.  المحدد غیر للتكامل الأساسیة القواعد استخدام  بھدف uبالمتغیر   x المتغیر نستبدل .جدید متغیر مع نتعامل         

∫[g(𝑥)]𝑛 g′(𝑥)𝑑𝑥 =
[g(𝑥)]𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝐶        , 𝑛 ∈ ℚ − {−1} 

 

   :  1مثال رقم   21 صـ كتاب الطالب

b  

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    

 

∫ 𝑥#+2𝑥+5 " (2𝑥+2)𝑑𝑥 ( )    a  : أوجد
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

        

 

 

 

 

 

 

 

 

      

          

     

   

        

  b :  2مثال رقم   21 صـ كتاب الطالب

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

          ∫
𝟓

√𝒙 (√𝒙 + 𝟐)𝟑
𝒅𝒙 b  

2 - 5بند   

        b ∫ √𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟐 
𝟑

 (𝟐𝒙 − 𝟓)𝒅𝒙

:    1رقم  21 صـ   حاول أن تحلكتاب الطالب    

a ∫(𝒙𝟑            أوجد :   + 𝟒𝒙𝟐 + 𝒙)𝟕(𝟑𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 + 𝟏) 𝒅𝒙

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    

أوجد : 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

 :  2رقم   22  صـحاول أن تحل كتاب الطالب 

        
                                                  

أوجد :                             

                     
                            

 

 

 

  

 

 

 

 

        

                                                                                                         
 

 

 

 

 

 

 

 

  

               

       ∫ √𝟑𝒙 + 𝟕
𝟓

  𝒅𝒙 a  

       ∫
𝟑(√𝒙

𝟑
− 𝟓)

√𝒙𝟐𝟑 𝒅𝒙 b  

2 - 5بند   

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 :  3رقم   12كراسة التمارين صـ  

                    

                                                                                       

    

 

 

     

 
  

   : 6رقم   12كراسة التمارين صـ 

 

 

 

  

    

  

 

 

 

 

2 - 5بند   

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  

 

 

 

 

 

 

أوجد : 

أوجد : 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
3رقم  23ـ  صحاول أن تحل  كتاب الطالب  2 - 5بند   

 

 

 

 

 

 

 :  9رقم  12كراسة التمارين صـ  

  
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  

أوجد : 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 4رقم   23ـ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

:  12رقم  12كراسة التمارين صـ  
     

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

      ∫ 𝒙𝟓 √𝟑 + 𝒙𝟐 𝒅𝒙
 

       ∫ 𝒙𝟓  √𝒙𝟑 + 𝟏
𝟑

   𝒅𝒙 

- 5بند   
 

2

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  

أوجد : 

أوجد : 

و  حاول أن تحل  صكتاب الطالب مثال 

4 −      ∫ 𝒙𝟓 √  𝒙𝟐 𝒅𝒙

16 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
ةيعوضوملانيرامتلا:ضيوعتلابلماكتلا

1.  ∫ 	𝑥 𝑥# 	− 1	 !6	 𝑑𝑥 = !
!5

𝑥# 	− 1	 7 + C

2.  ∫ 𝑥 + 1	 ! 𝑥# + 2𝑥 + 3	𝑑𝑥 = "
5
! (	𝑥# + 2𝑥 + 3)++ C

3.  ∫ .$
"$	)#	

= 2 3𝑥	 − 2	 + C

4.  ∫ 2𝑥# 	− 1 2𝑥" 	− 3𝑥 + 4	 ,	 𝑑𝑥 = !
!5

2𝑥" 	− 3𝑥 + 4	 3 + C

a

b

a

b

5.  ∫𝑥 ! 𝑥 + 2	𝑑𝑥 = "
4
𝑥 + 2

*
! − "

#
𝑥 + 2

(
! + 	𝐶

b

a

b

b

a

a

 
2 - 5بند   

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ ab

 
6.  ∫ 	𝑥 𝑥# + 2	 4	𝑑𝑥 =	

ⓒ !
!#

𝑥# + 2	 3 	+ C ⓓ
!
"
𝑥# + 2	 3 	+ C

ⓑ
!
+
𝑥# + 2	 5 	+ C

7.  ∫ $	)!
$	)!

	𝑑𝑥 =

ⓒ #
"
𝑥 − 1

"
! 	+ C

ⓐ
!
"
𝑥 − 1

"
! 	+ C

ⓓ
"
#
𝑥 − 1

"
! 	+ C

ⓐ
!
!3

𝑥# + 2	 5 	+ C

ⓑ
#
"
𝑥 − 1

!
" 	+ C

8.  ∫ .$
! "$%!

	=

ⓒ2 3𝑥 + 1
"
! 	+ C

ⓐ
#
7
3𝑥 + 1

"
! 	+ C ⓑ #

"
3𝑥 + 1

"
! 	+ C

ⓓ
!
#
3𝑥 + 1

"
! 	+ C

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
2 - 5بند    

9.  ∫ #% $
)"

$
	𝑑𝑥	 =

ⓒ
!
#3

2 + 𝑥 !" 	+ C

ⓐ !"
#
2 + 𝑥 !" 	+ C

ⓓ
!
##

2 + 𝑥 !! 	+ C

10.  ∫ $%!
! $"%#$%"

	𝑑𝑥	 =

ⓒ 	 3 ! (𝑥#+2𝑥 + 3)# + C ⓓ
"
+
! 𝑥# + 2𝑥 + 3 + C

ⓑ  	"
#
! (𝑥#+2𝑥 + 3)# + C

11.  ∫ $
$%!

	𝑑𝑥	 =

ⓐ "
#

(𝑥 + 1)"− 2 𝑥 + 1	 + C

ⓓ 	 #
"

(𝑥 + 1)"+ 2 𝑥 + 1	 + C

ⓑ 	 #
"

(𝑥 + 1)"− !
#
𝑥 + 1	 + C

ⓓ 	 4 2𝑥# + 4𝑥	 − 1 # 	− 1ⓒ
!
+
2𝑥# + 4𝑥	 − 1	 # 	+ 1

ⓐ
!
5
2𝑥# + 4𝑥	 − 1	 # 	+ ,

+

𝐹 : تناك اذإ12. −2 = 7
5
، 𝐹 𝑥 = ∫ 𝑥 + 1 2𝑥# + 4𝑥	 − 1	 𝑑𝑥	،نإف 𝐹 𝑥يواست : 

ⓑ #
!"

2 + 𝑥 !" 	+ C

ⓐ
"
+
! (𝑥#+2𝑥 + 3)# + C

ⓒ
#
"

(𝑥 + 1)"− 2 𝑥 + 1	 + C

ⓑ
!
5
2𝑥# + 4𝑥	 − 1 # 	+ 1

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

+

-

تكامل الدوال المثلثية 
3 - 5بند   

 الرقم قواعد التكامل غير المحدد لبعض الدوال المثلثية

∫ 𝒔𝒊𝒏 𝒙𝒅𝒙 = −𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝑪 1 

∫ 𝒔𝒊𝒏 𝒌𝒙𝒅𝒙 =
−𝒄𝒐𝒔 𝒌𝒙

𝒌
+ 𝑪 2 

∫ 𝒄𝒐𝒔 𝒙𝒅𝒙 = 𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝑪 3 

∫ 𝒄𝒐𝒔 𝒌𝒙𝒅𝒙 =
𝒔𝒊𝒏 𝒌𝒙

𝒌
+ 𝑪 4 

∫ 𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙𝒅𝒙 = 𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝑪 5 

∫ 𝒄𝒔𝒄𝟐 𝒙𝒅𝒙 = −𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝑪 6 

∫ 𝒔𝒆𝒄 𝒙 𝐭𝐚𝐧 𝒙 𝒅𝒙 = 𝒔𝒆𝒄 𝒙 + 𝑪 7 

∫ 𝒄𝒔𝒄 𝒙 𝒄𝒐𝒕 𝒙𝒅𝒙 = −𝒄𝒔𝒄 𝒙 + 𝑪 8 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:  1رقم    25صـ  حاول أن تحل  كتاب الطالب  

  :التالية المحددة غير التكاملات أوجد 

                         

تكامل الدوال المثلثية 

 ∫(𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝐜𝐬𝐜𝟐 𝒙)   𝒅𝒙

 ∫ 𝐬𝐞𝐜 𝒙 (𝒕𝒂𝒏𝒙 + 𝒔𝒆𝒄𝒙)   𝒅𝒙

 ∫
𝒅𝒙

𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙

a  

3 - 5بند   

Fsin 𝑥 d𝑥 = −cos 𝑥 + C 𝑠𝑖𝑛 𝑥 & = cos 𝑥 

𝑘 ∈ ℝ∗

𝑐𝑠𝑐 𝑥 & = −csc 𝑥 cot 𝑥

𝑐𝑜𝑠 𝑥 & = −sin 𝑥

𝑡𝑎𝑛 𝑥 & = sec# 𝑥

𝑐𝑜𝑡 𝑥 & = −csc# 𝑥

𝑠𝑒𝑐 𝑥 & = sec 𝑥 tan 𝑥

F𝑐𝑠𝑐 𝑥 cot 𝑥 d𝑥 = −csc 𝑥 + C

Fsin 𝑘𝑥 d𝑥 = −
cos 𝑘𝑥
𝑘

+ C

Fcos 𝑥 d𝑥 = sin 𝑥 + C

Fcos 𝑘𝑥 d𝑥 =
sin 𝑘𝑥
𝑘

+ C

Fsec# 𝑥 d𝑥 = tan 𝑥 + C

Fcsc# 𝑥 d𝑥 = −cot 𝑥 + C

F𝑠𝑒𝑐 𝑥 tan 𝑥 d𝑥 = sec 𝑥 + C

:ةيثلثملا لاودلا لماكت:ةيثلثملا لاودلا قاقتشا

 
 منھا لكل المشتقة مصادر مع جنب إلى جنباً المثلثیة الدوال لبعض المحدد غیر التكامل قواعد یبینّ أدناه الجدول

 .المثلثیة الدوال تكامل عند دراستھا تم التي التكامل قواعد تطبیق یمكن
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

c 

      b  

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      

 أوجد : :   3رقم    26 صـحاول أن تحل كتاب الطالب 

 

  

 

  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

∫ 𝒔𝒊𝒏𝟑𝒙  .  𝒄𝒐𝒔𝒙   𝒅𝒙 

 ∫ 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙  .  𝒄𝒐𝒕𝒙   𝒅𝒙 

 ∫ 𝒙 𝒔𝒆𝒄𝟐(𝒙𝟐 + 𝟐)   𝒅𝒙 

 : 2رقم    25صـ    حاول أن تحلكتاب الطالب  

أوجد :   

 ∫ 𝒄𝒐𝒔𝟓𝒙   𝒅𝒙

 ( 𝒙𝟐 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 )   𝒅𝒙∫

3 - 5بند   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

a  

c 

a  

      b  

      b  

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 :    4رقم  27صـ  حاول أن تحل كتاب الطالب 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

∫ 𝒄𝒐𝒔𝟑(𝟐𝒙 − 𝟑)  .  𝒔𝒊𝒏(𝟐𝒙 − 𝟑)   𝒅𝒙 

 ∫ 𝒙𝟐  .  𝒔𝒊𝒏(𝒙𝟑 − 𝟏)   𝒅𝒙 

∫(𝟑 + 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙)𝟓𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙   𝒅𝒙 

3 - 5بند   

أوجد :

a  

      b  

c 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
:    5رقم  28صـ  حاول أن تحل كتاب الطالب  

أوجد : 

    : 7رقم     14كراسة التمارين صـ   

 ∫ 𝒄𝒔𝒄𝟓𝒙 𝒄𝒐𝒕𝒙   𝒅𝒙

3 - 5بند   

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

أوجد :
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

    

    :   12رقم     14كراسة التمارين صـ    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
   :   13رقم     14كراسة التمارين صـ          
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  
 

3 - 5بند   

أوجد :

أوجد :

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
ةيعوضوملانيرامتلا:ةيثلثملالاودلالماكت 3 - 5بند   

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ ab

1.  ∫ 𝑠𝑒𝑐#𝑥	𝑑𝑥 = tan 𝑥 + C

2.  ∫ 𝑐𝑠𝑐#𝑥	𝑑𝑥 = cot 𝑥 + C

3. 	𝐹& 𝑥 = 𝑠𝑒𝑐#𝑥	, 𝐹 C
+
= −1	 ⇒ 𝐹 𝑥 = tan 𝑥 + 2

4. 	𝐹& 𝑥 = cos 𝑥 + sin 𝑥	 , 	𝐹 π = 1	 ⇒ 𝐹 𝑥 = 	sin 𝑥	 − cos 𝑥

b

a

a

b

5. 	𝐹& 𝑥 = sec 𝑥 tan 𝑥	,	 𝐹 0 = 4	 ⇒ 𝐹 𝑥 = sec 𝑥 + 3 b

a

b

a

b

a

𝑓 ثيح𝑓 ةلادلل ةيسكعلا ةقتشملل ةلماعلا ةروصلا6. 𝑥 = 8 + csc 𝑥 cot 𝑥  يه : 

ⓑ𝐹 𝑥 = 8𝑥 − cot 𝑥 + C

ⓓ𝐹 𝑥 = 8𝑥 + cot 𝑥 + C

ⓐ𝐹 𝑥 = 8𝑥 + csc 𝑥 + C

/. تناك اذإ9.
.D

  =𝑠𝑖𝑛θ	 , 𝑦
	 DE6

	=   : يواست𝑦 نإف	3−

ⓐ−cos θ ⓑ2 − cos θ ⓓ4 − cos θ

7.  ∫ csc 	5𝑥 cot 	5𝑥 	𝑑𝑥	 =

ⓒ
!
,
	cot(5𝑥) + Cⓐ

!
,
	csc(5𝑥) + C

ⓑ− "
+
! (cot 𝑥)+ 	+ C

8.  ∫ ! cot 𝑥 𝑐𝑠𝑐#𝑥	𝑑𝑥	 =

ⓒ− "
+
( (cot 𝑥)" 	+ C

ⓐ
"
+
! (cot 𝑥)+ 	+ C

ⓓ3! (cot 𝑥)+ 	+ C

ⓒ𝐹 𝑥 = 8𝑥 − csc 𝑥 + C

ⓓ− !
,
	csc(5𝑥) + C

ⓒ−2 − cos θ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

10.  ∫ 𝑠𝑒𝑐,	𝑥 tan 𝑥	 𝑑𝑥 =	

ⓐ
,
"
	𝑠𝑒𝑐,	𝑥	 + C

ⓓ− ,
"
	𝑠𝑒𝑐,	𝑥	 + C

ⓑ
!
,
	𝑠𝑒𝑐3	𝑥	 + C

ⓒ
!
,
	𝑠𝑒𝑐,	𝑥	 + C

11.  ∫	 ;=;"	$
! #%?@A $

	𝑑𝑥 =	

ⓒ−	2 2 + cot 𝑥 + C

ⓐ
"
#
(2 + cot 𝑥)

"
!	 +C

ⓓ
+
"
(2 + cot 𝑥)

(
!	 +C

12.  ∫	 89:(+$)
;<=#	(+$	)

	𝑑𝑥 =	

ⓒ−𝑐𝑜𝑠)+(4𝑥) 	+ C ⓓ𝑐𝑜𝑠)+(4𝑥) 	+ C

ⓐ− !
!3
	𝑐𝑜𝑠)+(4𝑥) 	+ C

ⓑ− "
#
(2 + cot 𝑥)

"
!	 +C

ⓑ !
!3
	𝑐𝑜𝑠)+(4𝑥) 	+ C

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

3 - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 
     

     

 
     

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

𝒖𝒙

𝒖′ =
𝒅𝒖

𝒅𝒙

𝑑

𝑑𝑥
𝑒𝑥 = 𝑒𝑥∫ 𝑒𝑥𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝐶1 

𝑑

𝑑𝑥
𝑒𝑢 = 𝑢′𝑒𝑢∫ 𝑢′𝑒𝑢𝑑𝑥 = 𝑒𝑢 + 𝐶2 

𝑑

𝑑𝑥
ln |𝑥| =

1

𝑥
∫

1

𝑥
𝑑𝑥 = ln |𝑥| + 𝐶3 

∫
𝐠′(𝒙)

𝐠(𝒙)
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧 |𝐠(𝒙)| + 𝑪 𝑑

𝑑𝑥
ln |𝑢| =

𝑢′

𝑢
∫

𝑢′

𝑢
𝑑𝑥 = ln |𝑢| + 𝐶 4 

تكامل الدوال الاسية واللوغاريتمية   

 4 - 5بند   

 قواعد اشتقاق الدالة الأسية
 الرقم الدالة المشتقة ملاحظات

𝒂 ∈ ℝ+ − {𝟏} 
𝒖 دالة في𝒙  قابلة

 للاشتقاق

𝒖′ =
𝒅𝒖

𝒅𝒙
 

𝑓′(𝑥) = 𝑎𝑥 ln 𝑎 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥 1 

𝑓′(𝑥) = 𝑢′𝑎𝑢 ln 𝑎 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑢 2 

𝑓′(𝑥) = 𝑒𝑥 𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥 3 

𝑓′(𝑥) = 𝑢′𝑒𝑢 𝑓(𝑥) = 𝑒𝑢 4 

يتم الطبيعي  قواعد اشتقاق دالة اللوغار

 الرقم الدالة المشتقة ملاحظات

𝒙 > 𝟎 𝑓′(𝑥) =
1

𝑥
 𝑓(𝑥) = ln 𝑥 1 

𝒙 ≠ 𝟎 𝑓′(𝑥) =
1

𝑥
 𝑓(𝑥) = ln|𝑥| 2 

𝐠(𝒙) > 𝟎 𝑓′(𝑥) =
g′(𝑥)

g(𝑥)
 𝑓(𝑥) = ln(g(𝑥)) 3 

قوانين تكامل الدوال الاسية واللوغاريتمية 

27 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 قواعد اشتقاق الدالة الأسية
 الرقم الدالة المشتقة ملاحظات

𝒂 ∈ ℝ+ − {𝟏} 
𝒖 دالة في𝒙  قابلة

 للاشتقاق

𝒖′ =
𝒅𝒖

𝒅𝒙
 

𝑓′(𝑥) = 𝑎𝑥 ln 𝑎 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥 1 

𝑓′(𝑥) = 𝑢′𝑎𝑢 ln 𝑎 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑢 2 

𝑓′(𝑥) = 𝑒𝑥 𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥 3 

𝑓′(𝑥) = 𝑢′𝑒𝑢 𝑓(𝑥) = 𝑒𝑢 4 

   
 

 4 - 5بند    الدوال الأسية و اللوغاريتمية 

   a    

   b   

   c    

    

 :  1رقم    30  ـص 
 

 :   التالية الدوال من  كل مشتقة أوجد

 

  𝑓(𝑥) = 3𝑥    

 𝑓(𝑥) =  6√𝑥    

 𝑓(𝑥) =  10𝑠𝑖𝑛𝑥 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

كتاب الطالب مثال
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 

 

      

  :  1رقم    30  ـصحاول أن تحل  كتاب الطالب
 :   التالية الدوال من  كل مشتقة أوجد

 

 

 

 4 - 5بند   

   a    

   b     𝑓(𝑥) = 3
1
𝑥 

   c     𝑓(𝑥) = 5𝑐𝑜𝑠𝑥 

  𝑓(𝑥) = 3𝑥         

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 
 

 

      
أوجد

 

مشتقة

 

كل

 

من 

 

الدوال

 

التالية

 

  :

 

   a    

   b   

   c    

      

 :  2رقم     31 ـصكتاب الطالب مثال

 𝑓(𝑥) = 𝑒
2𝑥 
3     

  g(𝑥) =  𝑒𝑥2+3𝑥−1     

ℎ(𝑥) =  𝑒𝑠𝑒𝑐𝑥  
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 
 
 

   
   

            
           

     

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 4 - 5بند   
  

 :  2رقم  31ـصحاول أن تحلكتاب الطالب

 

 

 

 
 

      
:  التاليةالدوالمن كلمشتقةأوجد

   a    

   b   

   c    

  

 

 
 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  𝑓(𝑥) = 𝑒√𝑥   

  g(𝑥) =  𝑒𝑥2−4    

 ℎ(𝑥) =  𝑒𝑡𝑎𝑛𝑥 

    : 2  رقم  16كراسة التمارین ص  
 

 
 
 
 
 
 
 

 
    : 3  رقم  16كراسة التمارین ص  

  

                                           
 

 
 
 
 

       𝒚 = 𝟓√𝒙ା𝟏 

 𝒚 = 𝟖𝒕𝒂𝒏𝒙 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     
:  3رقم    32 ـ صحاول أن تحل  كتاب الطالب   

 

 
𝒇(𝒙)  :التالية الدوال من كل  مشتقة أوجد = 𝒍𝒏(𝟐𝒙 + 𝒙𝟑)

 

   𝒈(𝒙) = 𝒍𝒏
𝟏

𝟐𝒙+𝟏

 

      𝒇(𝒙) = 𝒍𝒏(𝟏 + √𝟑 𝒙)  

     𝒉(𝒙) = 𝒍𝒏(𝒔𝒊𝒏 𝒙)  d

 

 4 - 5بند   
 

يتم الطبيعي  قواعد اشتقاق دالة اللوغار

 الرقم الدالة المشتقة ملاحظات

𝒙 > 𝟎 𝑓′(𝑥) =
1

𝑥
 𝑓(𝑥) = ln 𝑥 1 

𝒙 ≠ 𝟎 𝑓′(𝑥) =
1

𝑥
 𝑓(𝑥) = ln|𝑥| 2 

𝐠(𝒙) > 𝟎 𝑓′(𝑥) =
g′(𝑥)

g(𝑥)
 𝑓(𝑥) = ln(g(𝑥)) 3 

  قابلة للإشتقاق فإن  𝒙 دالة في   𝒖إذا كانت  
𝒅

𝒅𝒙
 ( 𝒍𝒏𝒖 ) =    

𝟏

𝒖
  

𝒅𝒖

𝒅𝒙
 

   a   

   b   

   c    
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

 :  4رقم  33 ـصحاول أن تحل كتاب الطالب 

     

أوجــد :        

 

 
     

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
 

  

 

a  

b                 ∫(𝟐𝒙 − 𝟏)𝒆𝒙𝟐−𝒙+𝟑𝒅𝒙 

                ∫ 𝒆𝟑𝒙 𝒅𝒙 

 4 - 5بند   

 

 تكامل بعض الدوال الأسية قواعد 

𝒖𝒙

𝒖′ =
𝒅𝒖

𝒅𝒙

𝑑

𝑑𝑥
𝑒𝑥 = 𝑒𝑥∫ 𝑒𝑥𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝐶1 

𝑑

𝑑𝑥
𝑒𝑢 = 𝑢′𝑒𝑢∫ 𝑢′𝑒𝑢𝑑𝑥 = 𝑒𝑢 + 𝐶2 

𝑑

𝑑𝑥
ln |𝑥| =

1

𝑥
∫

1

𝑥
𝑑𝑥 = ln |𝑥| + 𝐶3 

∫
𝐠′(𝒙)

𝐠(𝒙)
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧 |𝐠(𝒙)| + 𝑪 𝑑

𝑑𝑥
ln |𝑢| =

𝑢′

𝑢
∫

𝑢′

𝑢
𝑑𝑥 = ln |𝑢| + 𝐶 4 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

                                                                                                 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     

   

 
 

 

 

 

 
       

 

           

      

                                                                                          
                                                                                                        

 
 
 
 
 

    

 

 

 

 

b  

c                  ∫
𝒙𝟑 + 𝟒

𝒙
𝒅𝒙 

               ∫
𝟑𝒕𝟐 − 𝟔𝒕

𝒕𝟑 − 𝟑𝒕𝟐 + 𝟖
 𝒅𝒕 

  4 - 5بند   
 

       

 :  5رقم  34صـ حاول أن تحل  كتاب الطالب

                                                                                                                  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

a                 ∫
−𝟓

𝟑𝒙 − 𝟐
 𝒅𝒙 

أوجــد :      
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

         

    
   : 21رقم     16كراسة التمارين صـ  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

          

 

 

 

 

      

 أوجد   : 6رقم     35صـ  أن تحلكتاب الطالب حاول 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                ∫ 𝒄𝒐𝒕 𝒙   𝒅𝒙 

4 - 5بند   

 

      : 17رقم     16كراسة التمارين صـ  

 
 

 

 

             
   ∫

𝟏

𝒙𝟐
 𝒆

𝟏
𝒙   𝒅𝒙

 
أوجــد :      

أوجــد :      

أوجــد :      

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ

 
ةيعوضوملا نيرامتلا :ةيمتيراغوللاو ةيسلأا لاودلا4 - 5بند   

	y : تناك اذإ1. = /.:  نإف#(	4$	
.$
= 4𝑥

g: تناك اذإ3. 𝑥 = ln 	2𝑥 + &g نإف2 𝑥 = !
#$%#

𝑦  : تناك اذإ4. = 𝑥	ln𝑥	 − 𝑥	نإف :𝑦& = ln𝑥

a

a

a

b

.5∫ !
#$
	𝑑𝑥 = M:$

#
+ 	𝐶a

𝑓 : تناك اذإ2. 𝑥 = 	𝑒$"نإف 𝑓& 𝑥 = 	2𝑥𝑒#$

.6∫ !
"$%!	

𝑑𝑥 = ln(3𝑥 + 1) + 	𝐶a

a

b

b

b

b

b

𝑦 تناك اذإ7. = 	𝑒),$،نإف ./
.$
:  يواست	

ⓐ𝑒),$ ⓑ−𝑒),$ ⓓ5𝑒),$

𝑦 تناك اذإ8. = 	 𝑥# 𝑒$ − 𝑥 𝑒$ نإف ./
.$

 : يواست

ⓑ𝑒$	(𝑥# − 𝑥) ⓒ2𝑥𝑒$ 	 − 𝑒$ ⓓ𝑒$	(𝑥# + 2𝑥 + 1)ⓐ𝑒$	(𝑥# + 𝑥	 − 1)

ⓒ−5𝑒),$

y  تناك اذإ9. = 	 (ln𝑥)#  نإف ./
.$

 : يواست

ⓐ
M:$
$

ⓒ
$M:$
# ⓓ #M:"$

$
ⓑ

#M:$
$

y : تناك اذإ10. = ln	(!6
$
/. نإف  (

.$
 : يواست

ⓐ− !6
$

ⓑ
!6
$ ⓒ

!
$

ⓓ− !
$

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

4 - 5بند   

13.  ∫	 L
,%L-,

#
	𝑑𝑥 =	

12.  ∫ #$
$"%!

	𝑑𝑥 =	

ⓒ
$"

$"%!
+ C

ⓐ2ln 𝑥# + 1	 + C

ⓓ
$

)
!$
"%!

+ C

ⓒ
L-,)L,

#
+ C ⓓ

L",)L-",

#
+ Cⓑ

L,%L-,

#
+ C

14.  ∫	 L,

L,	)+	
𝑑𝑥 =	

ⓒ−ln 𝑒$ − 4 + C ⓓ
!
#
	ln 𝑒$ − 4 + C

ⓐ− !
#
	(𝑒$ 	− 4) 	+ C

y تناك اذإ11. = ln	(𝑥# + /. نإف،(1
.$

: يواست

ⓐ
$

$"%! ⓑ #
$"%!

ⓓ− #$
$"%!

ⓐ
L,)L-,

#
+ C

ⓑ ln 𝑒$ − 4 + C

ⓑ ln 𝑥# + 1	 + C

ⓒ
#$
$"%!

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

عند إيجاد تكامل حاصل ضرب دالتين ليست احداهما مشتقة الأخرى 
,uعندما تكون بالتجزيءنلجأ الى نوع آخر من التكامل هو التكامل  v

قابلة للتفاضل 𝒙دالتين في 

بالتجزيءالتكامل 

ءبالتجزيتكامل 

مرة واحدة

بالتجزيءتكامل 
ن مرتي

xر حدودية من الدرجة الأولي في المتغي. دالة مثلثية 

xحدودية من الدرجة الأولي في المتغير . دالة آسية

Ln x  . حدودية من الدرجة الأولي في المتغيرx

xغير حدودية من الدرجة الثانية في المت. دالة مثلثية 

xحدودية من الدرجة الثانية في المتغير . آسية 

(ln (𝑥 ))2

يةدالة آس. دالة مثلثية 

بالتجزيءالتكامل 

 

  :  

 5 - 5بند   

−

−

−

−

−

−

−

 .

 .
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

 

     

 

   

   :  1رقم    37 ـحاول أن تحل صكتاب الطالب    

                                                                       

أوجد :       
  

 

 

 

 
 
 
 
 
 
    

 

 
 
 
 

       
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

التكامل بالتجزئ

   

  

   ∫ 𝒙  𝒄𝒐𝒔𝒙  𝒅𝒙 

 5 - 5بند   

 :  

∫ 𝑢 𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣 𝑑𝑢 

  :  1رقم    37 ـصكتاب الطالب مثال

   ∫ 𝑥 𝑠𝑖𝑛𝑥 𝑑𝑥       : أوجــد

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

 
                                                                                                                         

 
 
 

     

 
     

 
 

        
 

 

                                                             
 

 
 
 
 
 
 

 

 
     

  :  3رقم   38كتاب الطالب حاول أن تحل صـ 
      

                                                                       
أوجــد :                 

 
     
     
     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

b       ∫ 𝟒𝒙𝒆−𝟓𝒙𝒅𝒙 

     ∫  𝐥𝐧  𝒙 𝒅𝒙  

 5 - 5بند   
 
     

 :  2 رقم  38صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

                                                               

أوجـــد :   

             a       ∫(𝒙 − 𝟑)𝒆𝒙−𝟑𝒅𝒙 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

        

  : 4رقم   38صـ   مثالكتاب الطالب 

       

                                                             

أوجــد :                 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                           

                                                    

 

 
 
 

 
        

  :  5رقم   18كراسة التمارين صـ 

 
أوجـــد :

 
 
                     

                           

 

 
 
 
 
 

  
  
                                     

                                                        
 
 

       
      ∫ 𝐥𝐧 √𝒙𝟒 𝒅𝒙 

   

  ∫  𝒙   𝐥𝐧(𝒙) 𝒅𝒙 

 5 - 5بند   

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 : 5رقم  39صـ  حاول أن تحلكتاب الطالب 

      أوجد   
∫ 𝒙𝟐  𝒔𝒊𝒏𝒙  𝒅𝒙 

 5 - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 : 6رقم  40صـ  حاول أن تحلكتاب الطالب 

      أوجد   
∫ 𝒙𝟐  𝒆𝒙+𝟐  𝒅𝒙 

 5 - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ ab

ةيعوضوملانيرامتلا:ءيزجتلابلماكتلا 5 - 5بند   

1.  ∫𝑥𝑐𝑜𝑠 	2𝑥	 𝑑𝑥 = !
#
𝑥𝑠𝑖𝑛 2𝑥	 + !

+
cos 2𝑥 + C

2.  ∫𝑥𝑠𝑖𝑛 π𝑥	 𝑑𝑥 = − 1
C
cos π𝑥 + !

C"
sin π𝑥 + C

3.  ∫ 	𝑥𝑒3$	𝑑𝑥 = !
3
	𝑥	𝑒3$	 − !

"3
𝑒3$ 	+ C

4.  ∫ 	𝑥𝑒)$	𝑑𝑥 = −𝑥	𝑒)$ +	𝑒)$ 	+ C

b

b

b

a

5.  ∫ 	𝑥𝑠𝑒𝑐#𝑥	𝑑𝑥 = 𝑥𝑡𝑎𝑛	𝑥	 − ln sec 𝑥 	+ C ba

a

b

a

a

ⓐ 2𝑥 + 1	 ln𝑥	 ⓑ2𝑥	ln𝑥	

∫ ناك اذإ8. 2𝑥 + 1	 𝐼𝑛	𝑥	𝑑𝑥 = 𝑢𝑣	 − ∫𝑣𝑑𝑢	نإف 𝑢𝑣 =	

ⓒ
#$%!
#

 ln𝑥	

6.  ∫ 2𝑥 + 1	 sin 𝑥	 𝑑𝑥 =	

ⓒ− 𝑥 + 1	 cos 𝑥 − 2	𝑠𝑖𝑛𝑥	 + C

ⓐ 2𝑥 + 1	 cos 𝑥 + 2	𝑠𝑖𝑛𝑥	 + C

ⓓ 2𝑥 + 1	 cos 𝑥 − 	𝑠𝑖𝑛𝑥	 + C

7.  ∫𝑥#	ln 𝑥 	𝑑𝑥 =

ⓒ
!
"
𝑥"ln 𝑥 + $!

7
+ C

ⓐ
!
"
𝑥"ln 𝑥 − $!

"
+ C

ⓓ− !
"
𝑥"ln 𝑥 − $!

7
+ C

ⓑ− 2𝑥 + 1	 cos 𝑥 + 2	𝑠𝑖𝑛𝑥	 + C

ⓑ
!
"
𝑥"ln 𝑥 − $!

7
+ C

ⓓ 𝑥 𝑥 + 1	 ln𝑥	

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 5 - 5بند   

ⓐ 3𝑥 − 1	 𝑒"$%# ⓓ
!
"
(𝑥	 − 1)𝑒"$%#	

∫ ناك اذإ10. 3𝑥 − 1	 𝑒"$%#	𝑑𝑥 = 𝑢𝑣	 − ∫𝑣𝑑𝑢	نإف 𝑢𝑣 =	

ⓒ 3𝑥 − 1	 𝑒$%#

ⓐ− !
"
𝑒"$%# + 	𝐶 ⓓ𝑒"$%# + 	𝐶ⓑ−𝑒"$%# + 	𝐶

11.   ∫𝑣𝑑𝑢 =

ⓐ
!
#
𝑥	ln𝑥 + 	𝐶 ⓓ

!
#
𝑥" + !

#
𝑥# + 	𝐶ⓒ 2𝑥 + 1	 ln𝑥 + 	𝐶

9.  ∫𝑣𝑑𝑢 =

ⓑ
!
#
𝑥# + 𝑥 + 	𝐶

ⓑ
!
"
(3𝑥	 − 1)𝑒"$%#	

ⓒ
!
"
𝑒"$%# + 	𝐶

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

44 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 6 - 5بند   

 

درجة المقام ≤ درجة البسط   درجة المقام <درجة البسط 

ل تحليل المقام وتحديد العوام-
ℎالخطية ل 𝑥

وتحديد فيما اذا كانت العوامل

.مكررة ام لا

تفكيك  

𝒇 𝒙 =
𝒓(𝒙)
𝒉(𝒙) كسور جزئيةإلى

……,A1 ,A2توجد قيم البسط  -

 X∈Rبالتعويض عن قيم 

ويفضل اصفار المقام 

ية توجد تكامل الكسور الجزئ-

مطولة سمة قسمة البسط علي المقام ق-

𝒇كتابة  - 𝒙 = 𝒒 𝒙 +
𝒑(𝒙)

𝒉(𝒙)

-𝑞(𝑥) ناتج القسمة

توجد -

𝑓׬ 𝑥 = 𝑞׬ 𝑥 𝑑𝑥 + ׬
𝑝(𝑥)

ℎ(𝑥)
𝑑𝑥

(1)تعاد خطوات-

-

التكامل بالكسور الجزئية 

45 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

 

        

 :   1رقم   43صـ حاول أن تحل   كتاب الطالب

                                                                        

𝒇            :     𝒇(𝒙)لتكن الدالة   =
𝟐𝒙−𝟏

𝒙𝟐−𝟒 𝒙+𝟑 

        

          

فأوجد :   

 الكسـور الجزئيــة   

                                   

b      ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

التكامل بالكسور الجزئية 
  

  

a  

 6 - 5بند   

 

  :

𝑓(𝑥) =
𝑔(𝑥)

ℎ(𝑥)
ℎ(𝑥)

ℎ(𝑥) = (𝑎1𝑥 + 𝑏1)(𝑎2𝑥 + 𝑏2) … … (𝑎𝑘𝑥 + 𝑏𝑘) 

𝑓   
𝑔(𝑥)

ℎ(𝑥)
=

𝐴1

𝑎1𝑥 + 𝑏1
+

𝐴2

𝑎2𝑥 + 𝑏2
+ ⋯ +

𝐴𝑘

𝑎𝑘𝑥 + 𝑏𝑘
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

:  2 رقم 44كتاب الطالب حاول أن تحل صـ 

 

                                                                     

أوجــد :              

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

 
                      

          
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ∫
𝒙𝟐 −  𝟐

𝟐𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 − 𝟑 𝒙
  𝒅𝒙 

 

 6 - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

        

 :   3رقم   45كتاب الطالب حاول أن تحل صـ 

                                                                         

أوجـــد  :     

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   
     ∫

𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟐

 

𝒙𝟐 + 𝒙
  𝒅𝒙 

 

 6 - 5بند   

𝑓(𝑥) =
𝑔(𝑥)

ℎ(𝑥)
ℎ(𝑥)

ℎ(𝑥)(𝑚𝑥 + 𝑛)𝑘

𝑘

𝐴1

𝑚𝑥 + 𝑛
+

𝐴2

(𝑚𝑥 + 𝑛)2
+ ⋯ +

𝐴𝑘

(𝑚𝑥 + 𝑛)𝑘
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

:  4رقم   46صـ حاول أن تحل كتاب الطالب 

   

                                                                    

أوجــــد :     

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

        ∫
𝒙𝟐 +   𝟏

𝒙𝟑 + 𝟒 𝒙𝟐
  𝒅𝒙 

 

 6 - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

    

    : 5رقم  47صـ حاول أن تحل كتاب الطالب  

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

      ∫
𝒙𝟑 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟒

𝒙𝟑 − 𝟐
 

𝒙𝟐
  𝒅𝒙 

 

 6 - 5بند   

أوجــــد :     

 

 𝑓(𝑥) =
𝑟(𝑥)

ℎ(𝑥)

𝑞(𝑥)

𝑓(𝑥) = 𝑞(𝑥) +
𝑝(𝑥)

ℎ(𝑥)
𝑝(𝑥)
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

للظ زمر  ةرئادلا  لادلا  ىلع  ةباجلإا  : ةحيحصلا 

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ ab

 
ةيعوضوملا نيرامتلا :ةيئزجلا روسكلا مادختساب لماكتلا 6 - 5بند   

1.  ∫ +.$
$%" ($%4)

= ln 𝑥 + 3 + ln 𝑥 + 7 + 	𝐶

2.  ∫ )3.$
$"%"$

= −2ln 𝑥 + 3 + 2ln 𝑥 + 	𝐶

a

a

𝑓(𝑥): ةلادلا3. = +$	)!!
#$"	)$	)"

𝑓: يه ةيئزج روسك ةروص ىلع 𝑥 = "
$%!

− #
#$)"

#%$(	"$ : ةيبسنلا ةيدودحلل4.
$!	)#$"%$

. ةيئزج روسك ةثلاث

b

b

b

b

a

a

6.  ∫ 4$	)4
$")"$	)!6

𝑑𝑥 =

ⓐ4ln 𝑥 + 2 + 3ln 𝑥 − 5 + C

ⓓ4ln 𝑥 − 5 − 3ln 𝑥 + 2 + C

ⓑ3ln 𝑥 + 2 + 2ln 𝑥 − 5 + C

𝑓(𝑥) : ةيبسنلا ةلادلا7. = $
$")+

: يواست𝑓(𝑥)  يه ةيئزج روسك ةروص ىلع

ⓒ
!

$	)#
− !

$%#

ⓐ
!

$	)#
+ !

$%#

ⓓ
!

#($	)#)
− !

#($%#)

5.  ∫ 3
$"	)7

𝑑𝑥	 =	

ⓒ ln 𝑥 + 3 + ln 𝑥 − 3 + C

ⓐ ln 𝑥 + 3 − ln 𝑥 − 3 + C ⓑ ln(𝑥 − 3) − ln(𝑥 + 3) + C

ⓓ ln 𝑥 − 3 − ln 𝑥 + 3 + C

ⓒ4ln 𝑥 − 5 + 3ln 𝑥 + 2 + C

ⓑ
!

#($	)#)
+ !

#($%#)

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني  
 6 - 5بند   

9.  ∫ "$
"%#$

$"	)+
𝑑𝑥 =

ⓐ4ln 𝑥 − 2 − 2ln 𝑥 + 2 + C

ⓓ3𝑥 + 4ln 𝑥 − 2 + 2ln 𝑥 + 2 + C

ⓑ3𝑥 + 2ln 𝑥 − 2 − 2ln 𝑥 − 2 + C

8.  ∫ #$
")+$%"
$"	)!

𝑑𝑥 =

ⓐ2 + 2ln 𝑥 − 1 − 7
#
ln 𝑥 + 1 + C

ⓓ𝑥 + !
#
ln 𝑥 − 1 − 9ln 𝑥 + 1 + C

ⓑ
!
#
ln 𝑥 − 1 − 7

#
ln 𝑥 + 1 + C

ⓒ2𝑥 + !
#
ln 𝑥 − 1 − 7

#
ln 𝑥 + 1 + C

ⓒ3𝑥 + 4ln 𝑥 − 2 − 2ln 𝑥 + 2 + C

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

𝑎׬
𝑏
𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑓׬ 𝑥 .𝑑𝑥 = 𝐹(𝑥) = 𝐹 𝑏 − 𝐹(𝑎)

b
a

b

a

قانون التكامل المحدد

التكامل المحدد  
 

𝟕  - 5بند   

التكامل تحديد نوع 

تكامل الدالة

بالحد الأعلىالتعويض 

بالحد الأدنىالتعويض 

التكاملايجاد قيمة 

[a,b]دالتين متصلتين على f,gأذا كانت 

1- 𝑓 𝑥 ≥ 0 ∀ 𝑥 ∈ 𝑎,𝑏 → 𝑎׬
𝑏
𝑓 𝑥 𝑑𝑥 ≥ 02- 𝑓 𝑥 ≤ 0 ∀ 𝑥 ∈ 𝑎,𝑏 → 𝑎׬

𝑏
𝑓 𝑥 𝑑𝑥 ≤ 0

3- 𝑓 𝑥 ≤ 𝑔 𝑥 ∀ 𝑥 ∈ 𝑎,𝑏 → 𝑎׬
𝑏
𝑓 𝑥 𝑑𝑥 ≤ 𝑎׬

𝑏
𝑔 𝑥 𝑑𝑥

خطوات التكامل المحدد
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

        

: 1رقم   51صـ حاول أن تحل كتاب الطالب 

         

أوجـــد  :                
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        
: 1  رقم  22كراسة التماريـن صـ  

           
 أوجــد :                          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      
: 1  رقم   22كراسة التماريـن صـ   

           
 أوجــد :                         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

    
          ∫ (𝒙𝟑 − 𝟐𝒙𝟐 + 𝟐)

𝟕

𝟐

𝒅𝒙 

             ∫ 𝟑𝒙(𝒙 − 𝟒)

𝟏

−𝟏

𝒅𝒙 

             ∫ (𝒙 + 𝟏)𝟐
𝟐

𝟎

𝒅𝒙 

 
∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = [∫ 𝑓(𝑥)]   = [𝐹(𝑥)]  = 𝐹(𝑏) − 𝐹(𝑎)

𝑏

𝑎

 
𝑏 

𝑎 

𝑏 

𝑎 

التكامل المحدد 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 
𝟕  - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

       

    2رقم  52  صـكتاب الطالب حاول أن تحل 

أوجـــد  :  

  ∫  (
𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 −   𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙)

𝝅
𝟐

𝝅
𝟒

 𝒅𝒙

b 

a 

   ∫ 𝟓

−𝟑

𝟐

𝒅𝒙

∫ ( −𝟐𝒙𝟑  +   𝒙𝟐 )
𝟑

𝟑

𝒅𝒙c 

 
𝟕  - 5بند   

𝒇𝑰  

𝒂, 𝒃, 𝒄 ∈ 𝑰   , 𝒌 ∈ ℝ 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 0
𝑎

𝑎

1 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑎

𝑏

= − ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥2 

𝒌 = 𝟏 ⟹ ∫ 𝒅𝒙
𝒃

𝒂

= 𝒃 − 𝒂∫ 𝑘
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = 𝑘(𝑏 − 𝑎)3 

∫ 𝑘
𝑏

𝑎

𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 𝑘 ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥4 

∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)
𝑐

𝑎

𝑑𝑥 + ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑐

𝑑𝑥 5 

خواص التكامل المحدد
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

       2رقم   52  صـتابع كتاب الطالب حاول أن تحل 

أوجـــد  :         
 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        

5  رقم   22كراسة التماريـن صـ  

                   
أوجد :        

                
 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

          

 

 

 

                                                                                                    

 

 

 

 

 

 

d  ∫
𝒅𝒙

𝒙 −   𝟏

𝟒

𝟐

 

∫
𝟖 − 𝒙𝟒

𝟐𝒙𝟐

𝟒

𝟏

𝒅𝒙 

 
𝟕  - 5بند   

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

         

 

        

:  3رقم   52صـ حاول أن تحل كتاب الطالب 

    

أوجـــد :                          

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

          

                                 

 

 

 

 

∫ | 𝟐𝒙 − 𝟒 |𝒅𝒙
𝟒

−𝟑

 a  

b  ∫   
𝟐

𝟏

| 𝒙 +   𝟐 | 𝒅𝒙 

 
𝟕  - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

 :  4رقم  53  صـل حاول أن تحكتاب الطالب 

 

                                    

دون حساب قيمة التكامل أثبت أن :                 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

       

 :   12رقم   22صـ  كراسة التمارين

                       

 دون حساب قيمة التكامل أثبت أن :                 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 
 

 
 
 

∫ ( 𝒙𝟐 + 𝒙 )
𝟎

−𝟏

𝒅𝒙 ≤ 𝟎 

∫ ( 𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 )
𝟎

−𝟏

𝒅𝒙 ≥ 𝟎

 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 تابع : خواص التكامل المحدد
 الرقم الخاصية ملاحظات

,𝒂]متصلة على الفترة 𝒇الدالة   𝒃]  

 

𝑓(𝑥) ≥ 0   , ∀ 𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏] ∶  إذا كانت

∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 ≥ 0  ∶  فإن
6 

𝑓(𝑥) ≤ 0   , ∀ 𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏] ∶  إذا كانت

∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 ≤ 0  ∶  فإن
7 

,𝒇الدالتين   𝒈  متصلتين على
,𝒂]ةالفتر 𝒃]  

 

𝑓(𝑥) ≤ 𝑔(𝑥)   , ∀ 𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏] ∶  إذا كانت

∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 ≤ ∫ 𝑔(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥    ∶  8 فإن

 

 
𝟕  - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

 :  6رقم    54صـ  كتاب الطالب مثال 

a)  مساحة المنطقة المحددة بين منحنى الدالة  أوجدf(x) = - 3      محور السينات ، و المستقيمين ،x = - 2  , x = 4    

b)  تحقق بيانيا 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

  

 :  6رقم   55صـ كتاب الطالب حاول أن تحل         

  

 أوجد قيمة                                              بيانيا                

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   ∫ (𝟐 − 𝟐𝒙)   𝒅𝒙
𝟓

𝟏

 

 
𝟕 - 5بند   

 

𝑓[𝑎, 𝑏]𝐴

𝑓𝑥 = 𝑎  , 𝑥 = 𝑏

1𝑓(𝑥) ≥ 0   ∀𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏]

2 𝑓(𝑥) ≤ 0   ∀𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏]

 

∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = 𝐴 

∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 = −𝐴

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

       

        : 7رقم    56 ـصكتاب الطالب حاول أن تحل 

 

                                                                    

أوجــــد  :                        

 

           

 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

       

      

 

 

 

 

                                                                                           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   ∫ √ 𝟐𝟓 −  𝒙𝟐
𝟓

−𝟓

𝒅𝒙 a  

b     ∫ −√ 𝟏𝟔 −  𝒙𝟐  
𝟒

𝟎

𝒅𝒙 

 
𝟕  - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
: 8رقم   56صـ كتاب الطالب مثال  

      
أوجـــد :               

 

 

 

 

 

 

 

 

            

: 8رقم  57صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

      

أوجـــد :               
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   ∫ 𝑺𝒊𝒏 𝟐𝒙 𝑪𝒐𝒔𝟐𝒙  

𝝅
𝟑

𝝅
𝟔

𝒅𝒙 

   ∫ 𝒕𝒂𝒏𝒙   𝒔𝒆𝒄 𝟐𝒙  

𝝅
𝟒

𝟎

𝒅𝒙 

 
𝟕  - 5بند   

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
: 9رقم   56صـ  كتاب الطالب حاول أن تحل  

 

أوجـــد :                              

    ∫ (𝒙 + 𝟏) √𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟓  𝒅𝒙
𝟏

−𝟏

 

 
𝟕  - 5بند   

 a  

       ∫ 𝒙   √𝒙 − 𝟏   𝒅𝒙
𝟓

𝟐
b  

62 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
: 10رقم  58صـ كتاب الطالب مثال 

  
أوجــد :

 
                                                                           

   

                             
 

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :  10رقم  58صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 
 أوجــد :      

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   ∫   
𝒙

𝒆𝒙
   𝒅𝒙

𝟎

−𝟐

 

   ∫    𝒙   𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙    𝒅𝒙

𝝅
𝟒

𝟎

 

 
𝟕  - 5بند   
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

       

: 11رقم    59صـ كتاب الطالب مثال 

     
أوجــــد   : 

 ∫
𝟐𝒙 + 𝟖

𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟑
 𝒅𝒙

𝟓

𝟏

 
𝟕  - 5بند   
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
: 11رقم  59صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

     
أوجــــد   :    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   ∫
𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟕

𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟔
  𝒅𝒙

𝟕

𝟒

 

 
𝟕  - 5بند   
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

للظ زمر  ةرئادلا  لادلا  ىلع  ةباجلإا  : ةحيحصلا 

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ ab

 
ةيعوضوملانيرامتلا:ددحملالماكتلا𝟕  - 5بند   

1.  ∫6
/
" sin 2	𝑥	𝑑𝑥	 −	 ∫/

"

6 cos 2	𝑥	𝑑𝑥 = C
#

2.  ∫)"
)# 𝑥 + 𝑥 + 5 	𝑑𝑥 = −2

b

a

3.  ∫)!
! 𝑥 "	𝑑𝑥 = − !

#

4.  ∫6
!12	(3𝑥	 − 2	)"	𝑑𝑥 = −15	

a

b

5.  ∫)!
! !
C
1 − 𝑥#	𝑑𝑥	= 1

6.  ∫#
" 𝑓 𝑥 𝑑𝑥 +	 ∫"

, 𝑓 𝑥 𝑑𝑥 − ∫,
# 𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 0	

a

a

7.  ∫#
+ 𝑓 𝑥 𝑑𝑥 +	 ∫+

# g 𝑥 𝑑𝑥 = 0 a

a

b

b

b

b

b

a

10.  ∫)!
! 1 − 𝑥 	𝑑𝑥 =

ⓑ−1 ⓒ0

11.  ∫)/"

/
" (sin 𝑥 + cos 𝑥	)	𝑑𝑥 =	

ⓐ4 ⓒ0 ⓓπ

ⓓ !
#

9.  ∫ #
!5 2	𝑑𝑥 =

ⓐ2 ⓑ2 2 ⓓ8

∫ ناك اذإ8. )!
" 2𝑓 𝑥 + 3g 𝑥 + 1	 𝑑𝑥	 ∫  نإف )!

" 𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 4	 ,	 ∫"
)! g 𝑥 𝑑𝑥 = : يواست	2

ⓐ18 ⓑ−6 ⓓ12

ⓐ1

ⓑ2

ⓒ4

ⓒ6
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني  
𝟕  - 5بند   

، لديك قائمتان، اختر من القائمة (2) ما يناسب كل تمرين من القائمة (1)  على عبارة صحيحة.

1

-1
-1

-2

-2-3-4 1

2

2 3

3
y

x4

fكما في الشكل المقابل، فإن: 

(1)(2) 

:  

 المحددة بمنحنى 
 السينات هي:

:  
1-

a  6

b  5

c  0

)1( ةمئاقلا يف نيرمت لك بساني ام )2( ةمئاقلا نم رتخا

 :نإف لباقملا لكشلا يف امك𝑓 ةلادلا نايب ناكاذإ

)2( )1(

.13 ∫)+
" 𝑓 𝑥 𝑑𝑥	يواسي :

 ةلادلا ىنحنمب ةددحملا ةقطنملا ةحاسم 14.
𝑓يه تانيسلا روحمو :

.15 ∫)+
)! 𝑓 𝑥 + !

3
	𝑑𝑥	يواسي :

c

d

b

a 6

5

0

3
b

d

c

ⓐℝ − ℝ −
ⓑℝ −  ℝ + ⓒℝ −

T(∫ : نكتل12.
T 𝑓 𝑥 𝑑𝑥 > 0 ∶ 𝑓  نإف 𝑥 = 𝑥# + : ىلإ يمتنت𝑎 ميق لكل	5

ⓓℝ +

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

�������������

��������������

������� �� ��������  6-1

��������� ������  ����  6-2

���� ����� ������� ��� ���  6-3

��������� ��������  6-4
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:  1رقم  66صـ كتاب الطالب مثال   

:   1رقم  66صـ كتاب الطالب حاول أن تحل  

المساحات في المستوى  1- 6بند  

 

 ( )f x x x4 42= + -  :������ Ʊ��� ������� ��Ƅ�� ƲÚ���

 ������� Ź���� ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ
,x x2 5= =  Ʋ����������

y

�

�-�
-�

�

�

�

�

�

x

( )f x x x4 42
-= +

,a b6 @ ���Ơ�� ƾƟ ������� Ź���� f  ������ Ƽ����� ����� ����� ����� : Ô��ŏ

 Ƽ����� ������� A ������� ����� ƱŔƟ ,a b6 @ ƼƬƗ �Ƭƈ�� ����  f  ŢƳ�Ƨ �ŷœ ƶƳŏ ������� �����Ź� Ʋ� ���ƬƗ
,x a x b= =  Ʋ���������� ������� Ź����  f  ������

( ) [ ]f x 0 x ,a b6H !  :ŢƳ�Ƨ �ŷœ

( )A f x dx
a

b
= #  ƱŔƟ

( ) [ ]f x 0 x ,a b6 !G  :ŢƳ�Ƨ �ŷœ

( )A f x dx
a

b
= - #  ƱŔƟ

 ( )f x x x4 42= + -  :������ Ʊ��� ������� ��Ƅ�� ƲÚ���

 ������� Ź���� ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ
,x x 4= =  Ʋ����������−1 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   2رقم  67 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 
 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  
 

 

 

 

�������� Ź���� ( )f x x x5 42= + +   :  f  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

المساحات في المستوى  1- 6بند  
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

( ) 0f c =  Ŧ�� ( )a , bc!  ¬ ,a b6 @  ������ ��Ɨ ����� ����  f  Ʋ���

��Ʒ ,a b6 @ ������ �� ������� �����  f  ������ ������ ������� �������� ������� ����� ƱŔ�

( ) ( )A x x x xf d f d
a

c

c

b
+= # #

المساحات في المستوى  1- 6بند  

 

 :    3رقم   69صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

�������� ���Ơ�� ƾƟ ������� Ź����  f  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

A  2 , 1( ) ,f x x x93 -= - 6 @ B  , 0 ,( ) �cosf x = x 6 @
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

  :    4رقم  70صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

      
 

 

 

 

 

 

المساحات في المستوى  1- 6بند  

,a b6 @ ���Ơ�� ƾƟ Ʋ����� ƾ������ ����� ����� ����� :�Ô�Ƴ�ŧ

Ʋ������ Ʋ�� ����� ����� �����

Ŧ�� ¬ ,a b6 @ ���Ơ�� ƼƬƗ Ʋ��ƬƈÚ�� ,f g  Ʋ� �Ƨ ŢƳ�Ƨ �ŷœ

( ) ( ) ,f x g x x a b6H ! 6 @  

:ƾƷ ,x b x a= =  Ʋ���������� ,f g  Ʋ������� ƾ������ ������� ������� ����� ƱŔƟ

( ) ( )A f x g x dx
a

b
= -6 @#

( ) :f x x f32= +  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

,x x1 1= - =  Ʋ���������� ( ) :g x x g12= +  ������ Ƽ�����

( ) ( ) , ,f x g x x 1 162 ! -6 @ :ƱŐ� �Ô�ƬƗ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
المساحات في المستوى  1- 6بند  

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

كتاب الطالب حاول أن تحل 

  :  5رقم  71صـ 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

كتاب الطالب مثال 

,x x0 3= =  Ʋ���������� ( )g x x1 2= - -  : g ������ Ƽ�����
  ( ) ef x x=   :  f  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

�Ʋ������� ��ƛ  f 
 g  Ʋ�����Ƭ� Ʋ�������� ƱŐ� �Ô�ƬƗ

( ) :f x x f12= +  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

,x x1 1= - =  Ʋ���������� ( ) :g x x g32= - -  ������ Ƽ�����

�Ʋ������� ��ƛ  f 
 g Ʋ�����Ƭ� Ʋ�������� ƱŐ� �Ô�ƬƗ

:  5رقم  71صـ 
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

   

 

    

 :   6رقم  72صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 
 

 

 
 

 

,y x y x2 2 52= + = - +21  :Ʋ������� ƾ������ ������� ������� ����� �ū�ŏ

.������� ƍ���� ������� ���ŧ���ǈ� �Ʒ ������� ���� ÚƱŔ�

 ¬������� ������� Ʋ�� ����� ����� ����Ɨ

المساحات في المستوى  1- 6بند  

74 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :  7رقم  72صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

المساحات في المستوى  1- 6بند  

( ) , ( )f x x g x x2 2 12 2= - + = -

 :Ʋ������� ƾ������ ������� ������� ����� �ū�ŏ

   

   

�������� ��������� ������ ������� ������ Ʊ�� ������� ������ �������� ! ������� ����œ Ʋ���

A y y y y dxdx1 2
1

2

2 1
1

2
= - = -

- -
^ ^h h# #
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
المساحات في المستوى  1- 6بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab

للظ
 
زمر

 
ةرئادلا

 
لادلا

 
ىلع

 
ةباجلإا

 
ةحيحصلا

 :
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

:    1رقم  77صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

حجوم الأجسام الدورانية  2 - 6بند  

 ������ ����� ����� Ʊ���� Ʋ� Ʈ��� Ū�� �ŷœ

 ���� ��� ����� ���� a b1  Ŧ�� x a x b= =  Ʋ����������
 ������� ����� f 

������ Ʈ����� �ŸƷ Ʈ�� ƱŔ� ( )V f x dx� 2

a

b
= ^ h#

����

������� ,

: f  ������ Ƽ����� ��������

 ������� Ź��� ��� �Ƭ��Ƨ �Ź�� �������� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū����� Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ

� ,1 56 @ ���Ơ�� ƾƟ ������� Ź���� ( )f x x 1= -

 �������� ������� Ź��� ��� �Ƭ��Ƨ �Ź�� �������� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū����� Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ
� ,1 1-6 @ ���Ơ�� ƾƟ ������� Ź���� ( )f x x 22= +   :  f  ������ Ƽ�����

: 1رقم  77صـ كتاب الطالب مثال
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :    2رقم  78صـ كتاب الطالب حاول أن تحل        

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

حجوم الأجسام الدورانية  2 - 6بند  

 �������� ������� Ź��� ��� 

�Ƭ��Ƨ �Ź�� �������� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū����� Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ ������ ������� ƭ�������

, h06 @ ���Ơ�� ƾƟ ( ) , 0f x r r !=   :  f ������ Ƽ�����

2رقم  77صـ كتاب الطالب مثال 

   

 :

 

������� Ʊ�Ź�� Ʋ�
 
Ū�����

 
Ʈ�Ŭ���

 
ƮŬ� �ū�ŏ ������ ������� ƭ�������

 

��ŗ����  ƞƈ��  ��������  �������  Ź���  ���  

�Ƭ��Ƨ  �Ź��  ��������

y r x2 2= -

y

-r r x

 �� Ø� �Ʒ (����� ƞ��) ( ) 4f x x2= -  ������ ����� Ʊ���� Ʋ� Ū����� Ʈ�����

.�� Ø��� Ʈ�� Ʊ���� ��Şŧœ �� ��������� ������ ���� ����œ ��Ɨ�� ������� ������� .r �=

 �Ʒ��� ƞ�� ���
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

    

 :   3رقم  78صـ كتاب الطالب مثال 

 

 
 

 

  

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

حجوم الأجسام الدورانية  2 - 6بند  

Ʋ�������  ƾ������  ��������

 �������  Ź���  ���

 

�Ƭ��Ƨ  �Ź��  ��������  �������  Ʊ�Ź��  Ʋ�  Ū�����  Ʈ�Ŭ���  ƮŬ�  �ū�ŏ

 ( ) , ( ) :f x x g x x g2= =

 ���� ��� ����� ���� 

,x a x b= =  Ʋ���������� f 
 G Ʋ�������  ������� ����� ����� Ʊ���� ƲƗ Ʈ��� Ū�� �ŷœ

���Ɨ����� ���� Ʈ����� �ŸƷ Ʈ�� ƱŔ� ¬

,a b6 @ ������ �� �Ƹ��� ���ƃǈ� ��Ƹ� f
 G Ŧ��� ¬�������

( ) ( )V f x g x dx� 2 2

a

b
= -^ ^h h6 @#  

( ) ( )f x g x 0GG  �ŏ ( ) ( )f x g x 0H H  �Ŧ��
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :    3رقم  79صـ  كتاب الطالب حاول أن تحل     

 
 

 

 

 

حجوم الأجسام الدورانية  2 - 6بند  

 

Ʋ������� ƾ����� Ʋ�� ��������

 ������� Ź��� ��� �Ƭ��Ƨ �Ź�� �������� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū�����  Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ

( )f x x
2 1
2

= +   
  ( )g x x
2 2= +
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:   4رقم  79صـ كتاب الطالب حاول أن تحل    

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

حجوم الأجسام الدورانية  2 - 6بند  

 �������� ������� Ź��� ��� �Ƭ��Ƨ �Ź�� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū����� Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ

 ,y x y x3 12= + = +21  :Ʋ������� ƾ������ y

x
y

x
3

=

+

1

y x 12
= +2

-� �

�

�

�
�
�

-�-�

81 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
حجوم الأجسام الدورانية  2 - 6بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

  

       

 :   1مثال رقم  81صـ كتاب الطالب 

𝑓(𝑥)في الشكل المقابل ، أوجد طول القوس من منحنى الدالة :   =  √𝑥3   

, 0]في الفترة  4]

 

        

 

  
 

 

 

طول قوس و معادلة منحنى دالة

 

 3 - 6بند  

Ž���� ��� ��Ɨ�ƣ

:�Ʒ ;a
 b= ƾƟ ( )y f x=  Ƽ���� Ʋ� Ž���� ��� ƱŔƟ ;a
 b= ƼƬƗ �Ƭƈ�� f ' ������ ŢƳ�Ƨ �ŷœ

( )f x dxL 1
a

b
2

+= '^ h#

Ƽ���� Ʋ� Ž�ƣ ��� ��Ŭ�œ : Ô��ŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

طول قوس و معادلة منحنى دالة  3 - 6بند  

 :  1رقم  81صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

, 836 @ ���Ơ�� ƾƟ ( ) :xf x f
3
2 12

3
= +  ������ Ƽ���� Ʋ� Ž���� ��� �ū�ŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:    2رقم  82صـ كتاب الطالب حاول أن تحل   
  

طول قوس و معادلة منحنى دالة  3 - 6بند  

, 526 @ ���Ơ�� ƾƟ ( ) :xf x f2 9 3
9

2
3

= +^ h  ������ Ƽ���� Ʋ� Ž���� ��� �ū�ŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 ثانيا : إيجاد معادلة منحنى دالة باستخدام التكامل       
 

 :   3مثال رقم  82صـ كتاب الطالب 

𝒇أوجد معادلة منحنى الدالة        ,𝑷(𝒙الذي ميله عند أي نقطة     𝒚)    يساوي

𝟑𝒙
𝟐

− 𝟒𝒙+𝟏     و يمر بالنقطة𝑨(𝟏, 𝟐)  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

     

 :    3رقم  83صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

         

   

𝟑𝒙
𝟐

+𝒙     (𝟐,𝟐)و يمر بالنقطة 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

طول قوس و معادلة منحنى دالة  3 - 6بند  

𝒇أوجد معادلة منحنى الدالة        يساوي    𝑷(𝒙,𝒚)الذي ميله عند أي نقطة    
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:    4رقم  83صـ كتاب الطالب حاول أن تحل      

     

طول قوس و معادلة منحنى دالة  3 - 6بند  

1, 5)(- -  ������� ���� 3x x x8 423 2- + - +

 ƽ���� ( , )x yP  ���Ƴ ƽŏ ��Ɨ ƶƬ�� ƽŸ��  f  ������ Ƽ���� ������ �ū�ŏ

2𝑥 −1 

𝐵(1 , 0) 

   

  :   5رقم  84صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

ƽ���� ,x y^ h ƶ�ƬƗ ���Ƴ ƽŏ ��Ɨ f ������ Ƽ���� ƼƬƗ ƽ������ ��� Ʊ�Ƨ �ŷœ

 ������� ��� ����Ɨ Ƽ������ ������ �ū�ŐƟ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     
 

 
       

 

                     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

طول قوس و معادلة منحنى دالة  3 - 6بند  

:    5رقم مثال  84صـ كتاب الطالب 

5 4x-  ƽ���� ,x y^ h ƶ�ƬƗ ���Ƴ ƽŏ ��Ɨ f ������ Ƽ���� ƼƬƗ ƽ������ ��� Ʊ�Ƨ �ŷœ

,A 5 3-^ h ������� ��� ����Ɨ Ƽ������ ������ �ū�ŐƟ

88 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
طول قوس و معادلة منحنى دالة  3 - 6بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab


















































































: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

 
  

المعادلات التفاضلية 

 

 4 - 6بند  

	1
 ƞ����
��Ƹ����Ƅ� Ɗ��� ���ƸŬ� �Ú ��� ƼƬƗ ƽ���� ������ ƾƷ :��ƬƋ�Ơ��� ��������

� ( )xf  Ʋ� Ô��� y ���Ɨ ƭ����Ƴ

	2
 ƞ����

��������� ƵŸƷ ƾƟ ���ū�� ���� ���Ƅ�� ���Ź ƼƬƗŏ ƾƷ ��ƬƋ�Ơ��� �������� ���Ź

	3
 ƞ����

����Ź ����Ƅ��� ƼƬƗǃ Žŏ ��Ƨŏ ƾƷ :��ƬƋ�Ơ��� �������� �ūŹ�

:Ŝ�Ź��

.ƶ�� ��������� �������� Ʋ� ������ �� ����� �Ş�� �Ô� Ú��� ������ ������ ���ŏ

��ƬƋ�Ơ��� �������� ������ �ūŹ���

'y y5=

'y x
y
42 =

'' 'y y xy5= +

'' 'y y12 3
= +^ ^h h

''' 'y y x2 3= +^ h

� Ô����

.����� ������ Ʋ� ������� ������ �Ʒ '' 'y y y 12
+ + =^ h

.������� ������ Ʋ� ������� ������ �Ʒ 'y y
x42

=^ h
.������� ������ Ʋ� ������� ������ �Ʒ '' ' e yy x y 0x3 4+ + =^ h
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

   
 :    1مثال رقم  87صـ كتاب الطالب 

 
 

 

 

      

  :    1رقم  87صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

'y xy2 0- =   :��ƬƋ�Ơ��� ������Ƭ� �� ƾƷ 2
ey x=  :������ Ʊŏ Ţ�ŧŏ

y y3 3+ ='  :������Ƭ� �� ƾƷ ey 2 13x= +  :������ ÚƱŏ Ţ�ŧŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   2رقم  88صـ كتاب الطالب حاول أن تحل  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :    3رقم  88صـ كتاب الطالب حاول أن تحل      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

( )y f x dx= #  :�Ź�ƈ�� ƼƬƗ Ʊ��� �ƸƬ�

 ( )'y f x=  �Ź�ƈ�� ƼƬƗ ƾ��� Ƽ��ǃ� �ūŹ���� Ƽ��ǃ� ������ Ʋ� ��ƬƋ�Ơ��� ��������  P

'y x x7 9 12= + -  :�������� ��

x 1=  ��Ɨ y 5=  Ƣ��� ƾ���� ¬ 'y x x8 3 43 2= - +  :�������� ��
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

    :   4رقم   88  صـ كتاب الطالب مثال  

 

 

 

 

 

 

 

         

 

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

:������� ��ƬƋ�Ơ��� �������� ��

A  'y xy2 0- =  B  'y y4=

 
Ʈ��

 ( ) ( )dx
dy g x h y:=  :�Ź�ƈ�� ƼƬƗ x 
 y :Ʋ���Ɯ���� ƽ��� Ƽ��ǃ� �ūŹ���� Ƽ��ǃ� ������ Ʋ� ��ƬƋ�Ơ��� �������� Ɗ�� PP

:������� �Ź�ƈ��� ����Ɯ���� �ƈƟ ������ �ƸƬ�
( ) ( )h y dy g x dx1

=

�y ��Ŭ�œ �Ʒ� ��ƬƋ�Ơ��� �������� �� Ƽ�œ Ô��Ƈ� Ʋ�Ɵ���� ����Ƴ�
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

              :   5رقم  34صـ كراسة التمارين   

′𝑥  𝑦التفاضلية التالية : حل المعادلة  = 4𝑦          التي تحقق     𝑥 = 𝑦  عند   1 =  1

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

:    4رقم  89صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

dx
dy

x
y2

=  :��ƬƋ�Ơ��� �������� ��
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

 :    5رقم  90صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   :   9رقم  34صـ  راسة التمارينك      

√2  𝑦′ + 𝑦 = 𝑥     و التي تحقق          0 = 𝑦  عند   0 =  √2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

     
�k R*!  Ŧ�� ey k ax=  ƾƷ �Ƹ��Ƭ� a 0!  Ŧ�� y ay='  �Ź�ƈ�� ƼƬƗ ��ƬƋ�Ơ��� �������� PPP

التفاضلية التالية : حل المعادلة 

x 0=  ��Ɨ y 3=  Ʊ�Ƨ �ŷœ y y' 2= -  :������Ƭ� Đǈ� �ū�ŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

 :    6رقم  90صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 حل المعادلة التفاضلية التالية :   :   12رقم  34صـ  راسة التمارينك      

2  𝑦′+𝑦 = 𝑥     و التي تحقق          4 = 𝑦  عند   0 =  2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

ey k a
bax= -  :�Ƹ��Ƭ� Ʊ��� ,a b0 0! !  Ŧ�� y ay b= +'  �Ź�ƈ�� ƼƬƗ ��ƬƋ�Ơ��� ��������  )6

x 0=  ��Ɨ y 3=  Ƣ��� ƽŸ�� ���� �ū�ŏ Ʈŧ ¬ 'y y3 2 4- =  �������� ��
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

  :   7رقم  91صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 
 

 

 

 

 

 

 

 
   

 

     

  :   13رقم  34صـ   التمارين راسة ك

 𝑦" = −4 𝑠𝑖𝑛4𝑥    

 

 

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

التفاضلية التالية : حل المعادلة 

( )''y f x=  :�Ź�ƈ�� ƼƬƗ ��ƬƋ�Ơ��� �������� 6

( ) ( )' Cy f x dx F x 1= = +#  :Ʋ������ �������� ƵŸƷ �� Ʈ��   

( ) Cy F x dx1= +^ h#  Ʈŧ  

''y x x3 62= - +  :�������� ��
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا

المعادلات التفاضلية    4 - 6بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab


























































: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

������� ������

���������������

 ������� ����� - ��������� ������  

 ������ �����
 

  ������ �����  

  ������� ������ 

7-1

7-2

7-3

7-4
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

��������� ������

 � ÔƗ���ŏ Ÿ�Ő� �������� � Ô���� ƶ��Ɨ ����� �Ÿ�� Ů���� ��Ø� �ŷœ
 ���� ������ ��œ �ŏ Ʈ�����  ��œ �Ş�����  ������ ��Ʒ�����

.������� � ÔƗ��� ���� ������ (�������) ����� ��Ɨ ����

Ʈ�����

V

Ź�����

 ƾ����� Ů��
ƽ�ƬƗ Ʈŗ�ƣ

 ƾ����� Ů��
ƾƬƠ� Ʈŗ�ƣ










































الاختلاف المركزي –القطوع المخروطية   4 - 7بند  

��Ƅ��

Ź���

V
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
الاختلاف المركزي –القطوع المخروطية   4 - 7بند  

y p= -  ƶƬ���  �������  ,F p0^ h  ƶ�ŹŒ��  �Ƈǃ�  ���Ƴ  ƶ�ŏŹ  ƽŸ��  ŖƟ����� Ɩ���� ������
x py42 =  ƾƷ

y 42 = px x 42 = py ������ �Ź�ƈ��

Ź����� Ƽ�œ �ŏ Ʋ����� Ƽ�œ �Ơ�ŏ Ƽ�œ �ŏ ƼƬƗŏ Ƽ�œ ���Ơ��

,p 0^ h , p0^ h �ŹŒ���

x = - p y = - p ������

x axis-^ h ������� Ź��� y axis-^ h ����ƈ�� Ź��� �Ɠ����� Ź���

p

 Ʋ� �Ɵ�����
�ŹŒ��� Ƽ�œ Žŏ���

 Ʋ� �Ɵ�����
������ Ƽ�œ Žŏ���

p 02 p 01 p 02 p 01 p  �Ź�ƃœ

x p= -

( , )p 0

y

x

x p= -0

( , )p 0

y

x

y p= -

( , )p0

y

x

y p= -

( , )p0

y

x ��Ƅ��




































































 ŖƟ����� Ɩ����

������� ƞ������ �� Ƶ����Ɨ �� ���� �Ř������ ������ ƲƗ ������ ������

x

y
�ŧ����� Ǝų

�ŹŒ��� Žŏ���

������

F
M

H

 

ŖƟ����� Ɩ���� :ƞ����

 Ʋ������ ��������� ƻ������ ƾƟ ƍ����� �Ƨ �Ɨ��Ŭ� �Ʒ ŖƟ����� Ɩ����
�	������
 Ƽ��� Ţ��ŧ Ʈ����� ƲƗ� 	�ŹŒ���
 ����� ����ŧ ���Ƴ ƲƗ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:   1رقم  104صـ كتاب الطالب حاول أن تحل   

a :   2رقم  105صـ كتاب الطالب حاول أن تحل  

القطع المكافئ –القطوع المخروطية  1 - 7بند  

,F 4 0-^ h ƶ�ŹŒ�� �Ƈǃ� ���Ƴ ƶ�ŏŹ ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ  A

y 2= -  Ʈ������� ƶƬ���� ,F 0 2^ h ƶ�ŹŒ� ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ  B

:ƾƬ� ��� �Ƨ ƾƟ Ɩ���� �ŸƸ� �Đ������ ǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ ¬ŖƟ��� Ɩ��� ������� �ŹŒ��� �ū�ŏ 

y x
4

2
=   :��������  A
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 b    :   2رقم 105 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل تابع       

 

 

 

 

 

 

      

 :   3رقم  105صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

القطع المكافئ –القطوع المخروطية  1 - 7بند  

:ƾƬ� ��� �Ƨ ƾƟ Ɩ���� �ŸƸ� �Đ������ Ô ǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ ¬ŖƟ��� Ɩ��� ������� �ŹŒ��� �ū�ŏ  

x y5
1 2= -  :��������  B

� y axis-  ƶƬŧ��� Ǝų� ,A 1 1^ h ������� ���� �Ƈǃ� ���Ƴ ƶ�ŏŹ ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ  
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

    4رقم 106 صـ كتاب الطالب مثال تابع 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

      

 :   4رقم  106صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

القطع المكافئ –القطوع المخروطية  1 - 7بند  

 Ʋ�������� ���� �Ƈǃ� ���Ƴ ƶ�ŏŹ ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ, , ,A B3 2 322
1 -a ^k h

, , ,A B1 4 1 4-^ ^h h Ʋ�������� ���� ,0 0^ h ƶ�ŏŹ ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   5مثال رقم  106صـ كتاب الطالب       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

       

 :   6رقم  107صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

                       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

القطع المكافئ –القطوع المخروطية  1 - 7بند  

3x = -  ƶƬ��� ������� �Ƈǃ� ���Ƴ ƶ�ŏŹ ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ

���Ź����� Ʋ� ����Ɨ ���Ɨ��� �ŘƟ����� ��Ɵ�Ƅ��� ��Ƨ�Ƅ�� ƻ��œ Ɩ�ƈ�  

 ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ����� Ʋ� ����� ŖƟ��� Ů�� ��Ɵ�Ƅ��� ƵŸƷ ��ǃ Ʊ�Ƨ �ŷœ

®ƾŗ���Ƹ��� ŭ��ƈ��� ƖƋ�� Ʊ���� Ʋ�ŐƟ ¬x 122 = y  ƶ������
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
القطع المكافئ –القطوع المخروطية    1 - 7بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
  

ةيعوضوملانيرامتلا
القطع المكافئ –القطوع المخروطية    1 - 7بند  






















































: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

















































































































Ɔƣ���� Ɩ���� :ƞ����

 ƲƗ �Ƹ�� ���Ƴ �Ƨ ƽ��� ���Ŭ� Ʊ��� ƾ���  ƻ������ ƾƟ ƍ�����  �Ƨ �Ɨ��Ŭ� �Ʒ Ɔƣ����  Ɩ����
��Ô���ŧ ƻ������ ƾƟ Ʋ�����ŧ Ʋ����Ƴ

 
 

القطع الناقص  –القطوع المخروطية  2 - 7بند  








 :ƾ�����Ƨ ,0 0^ h �Ƈǃ� ���Ƴ ƵżƧ�� ƽŸ�� Ɔƣ���� Ɩ���� ������

0a b2 2 0a b2 2

��������
x y
b a 12

2

2

2

+ = a
x y

b 12

2

2

2

+ =

M

x

y

F2

F1

y c
a2

=

y c
a2

= -

A2

B1 B2

A1

d1 d2

M

F2F1

A1 A2

B2

x c
a2

= - x c
a2

=

B1

x

y

Ɩ���� Ʊ���

����ƈ�� Ź��� ƼƬƗ Ƣ���� ������� Ź��� ƼƬƗ Ƣ���� ��Ƨǃ� Ź�����

, , ,A a A a0 02-1 ^ ^h h , , ,A a A a0 02-1 ^ ^h h  �Ɵ�� Ʊ��ŏ���
��Ƨǃ� Ź�����

D2
 Ź����� ���

��Ƨǃ�

, 0 ,,B b B b 02-1 ^ ^h h , , ,B b B b0 02-1 ^ ^h h  Ź����� �Ɵ��
�ƜƇǃ�

E2
 Ź����� ���

�ƜƇǃ�

,, ,F c F c0 01 2-^ ^h h ,, ,F c F c0 01 2-^ ^h h Ʊ��ŹŒ���

D E F2 2 2+= �����ǃ� �ƣǈ���

,c
a

c
ay y

2 2

= - = ,x x a
c
a

c
2 2

= - = Ʋ�Ƭ����� �������

ƵżƧ��� ƶ�Ź��� Ʋ� �Ƨ ��� �Ɠ���� Ɔƣ���� Ɩ���� �Ɠ�����
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 

 

 

   :   1رقم 112 صـ اب الطالب حاول أن تحل تك 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

القطع الناقص 

 

–القطوع المخروطية  2 - 7بند  

:�ū�ŐƟ Ɔƣ�Ƴ Ɩ�ƣ ������ x y
4 9 1
2 2

+ =  :ŢƳ�Ƨ �ŷœ  

��ƜƇǃ� Ź����� ƾƟ��� Ɩ���� ƾ�ŏŹ  A

�Ʋ��ŹŒ���  B

�Ɩ���� ƾƬ��� ������  C

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ôǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ ¬Ʋ�Ź����� Ʋ� �Ƨ ���  D
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:   2رقم  113صـ كتاب الطالب حاول أن تحل     

:   3رقم  113صـ كتاب الطالب حاول أن تحل      

 
 

القطع الناقص  –القطوع المخروطية  2 - 7بند  

�Đ������  Ôǈ�ƃ  Ʈ�Ź��  

¬6  ��Ƨǃ�  ƵŹ���  ����  , , ,F F2 0 2 0-1 2^ ^h h  :Ƶ��ŹŒ�  ƽŸ��  Ɔƣ����  Ɩ����  ������  �ū�ŏ

�Ɩ���� �ŸƸ�

x y4 162 2+ =  :ƶ������ ƽŸ�� Ɔƣ���� Ɩ��Ƭ� ��Ƨǃ� Ź����� ���� Ʋ��ŏ���� Ʋ��ŹŒ��� �ū�ŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   4رقم  114صـ كتاب الطالب حاول أن تحل       
 

 

 

 

      

 b    :   5رقم  115صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 
 

 

 
 

القطع الناقص  –القطوع المخروطية  2 - 7بند  

 Ʋ��ŹŒ��� Ʋ�� �Ɵ������ 

cm16  ƶ���� ƽ��ƈ�� Ź����� ƼƬƗ Ƣ���� ��Ƨǃ� ƵŹ��� Ʊ�Ƨ �ŷœ 	0
 0
 ƵżƧ�� Ɔƣ�Ƴ Ɩ�ƣ ������ �ū�ŏ

� cm10

� ,A 2 2 6^ h ������� ����

 cm10  ƶ��� ƾ�Ɵŏ �ƜƇǃ� ƵŹ���� 	0
 0
 ƵżƧ�� ƽŸ�� Ɔƣ���� Ɩ���� ������ �ū�ŏ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   6رقم  115صـ كتاب الطالب مثال      

 

 

 

 

 

 

 

 
 

      
:   6رقم  116صـ كتاب الطالب حاول أن تحل       

 

 

 

 

 
 

 

 
 

القطع الناقص  –القطوع المخروطية  2 - 7بند  

 Ź����  ¬ ( , ) , ( , )A A6 0 6 0-1 2

 Ʊ���Ɵ���� Ƶ����Ƴ ��Ƨŏ Ź��� ¬���ƈ��� Ţ��Ơ� Ż�ƸŬ� Ɔƣ���� Ů���� ���� ƽŸ�� Ɔƣ���� Ɩ��Ƭ�

�Ʋ��ŹŒ��� ���ŧ���œ �ū�ŏ ¬ , .B 0 2 5-1 ^ h Ʋ���Ɵ���� ƶ����Ƴ ƻ��œ �ƜƇǃ�

��Ƨǃ� ƵŹ��� ƾƟ�� ����Ƴ Ɔƣ�Ƴ Ɩ�ƣ Ʊ�Ź�� Ʋ� ¬���ƈ��� Ţ��Ơ� �żƸūŏ ��ǃ Ɔƣ���� Ʈ�Ŭ��� �����

�Ʋ��ŹŒ��� ���ŧ���œ �ū�ŐƟ ­ , .B 0 3 51 ^ h �ƜƇǃ� ƵŹ��� ƾƟ�� ƾ���Ƴ ƻ��œ ŢƳ�Ƨ �ŷœ � , , ,A A8 0 8 01 - 2^ ^h h
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
   

 
القطع الناقص  –القطوع المخروطية  2 - 7بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
  

ةيعوضوملانيرامتلا
   

 
القطع الناقص  –القطوع المخروطية  2 - 7بند  
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
القطع الزائد    –القطوع المخروطية    3 - 7بند  

�ŗ�ż�� Ɩ���� :ƞ����

 �Ƨ ƽ��� Ʋ�� ơ�ƠƬ� ��Ƭ���� ������ Ʊ��� ƾ��� ƽ������ ƾƟ ƍ����� �Ƨ �Ɨ��Ŭ� �Ʒ �ŗ�ż�� Ɩ����
��Ô���ŧ ƽ������ ƾƟ Ʋ�����ŧ Ʋ����Ƴ ƲƗ �Ƹ�� ���Ƴ

:ƾ�����Ƨ �Ƈǃ� ���Ƴ ƵżƧ�� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������

ba
y x 12

2

2

2

- = a
x

b
y

12

2

2

2

- = ��������
y

b
a x

=

y
b a
x

-

=

y

x

F2

A1

A2

F1

B1 B2

y
a
b x

=

y
a b
x

-

=

y

xA2A1F1 F2

B1

B2

Ɩ���� Ʊ���

, , ,A a A a0 02-1 ^ ^h h , , ,A a A a0 02-1 ^ ^h h  Ź����� �Ɵ��
Ʊ��ŏ��� Ɩ�����

����ƈ�� Ź��� ƼƬƗ Ƣ���� ������� Ź��� ƼƬƗ Ƣ����
 Ɩ����� Ź�����

	ƾ���ǃ�


2a
 Ź����� ���

Ɩ�����

, 0 ,,B b B b 02-1 ^ ^h h , , ,B b B b0 02-1 ^ ^h h  Ź����� �Ɵ��
ƢƟ�����

2b
 Ź����� ���

ƢƟ�����

, , ,F c F c0 0-1 2^ ^h h , , ,F c F c0 0-1 2^ ^h h Ʊ��ŹŒ���

c a b2 2 2= + �����ǃ� �ƣǈ���

y xb
a

!= xy a
b

!=
 Ʋ����� ������

Ʋ��Ź�����

y c
a2

!= x c
a2

!= Ʋ�Ƭ����� ������

ƵżƧ��� ƶ�Ź��� ��� �Ɠ���� Ɩ���� �Ɠ�����
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

 

    

 :   1رقم  122صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

القطع الزائد 

 

–القطوع المخروطية    3 - 7بند  

:�ū�ŏ ¬�ŗ�Ż Ɩ�ƣ ������ y x9 25 2252 2- =  :Ʋ���

��ŗ�ż�� Ɩ���� ƾ�ŏŹ  A

�Ʋ��ŹŒ���  B

�Ɩ���� ƾƬ��� ƾ������  C

�Ʋ�Ź����� Ʋ� �Ƨ ���  D

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ôǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ Ʋ��Ź����� Ʋ����� Ʋ� �Ƨ ������  E
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :    1رقم  121صـ كتاب الطالب مثال     

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

  

القطع الزائد  –القطوع المخروطية    3 - 7بند  

 

 

 

 

 

 

:�ū�ŏ ¬�ŗ�Ż Ɩ�ƣ ������  :Ʋ���

��ŗ�ż�� Ɩ���� ƾ�ŏŹ  A

�Ʋ��ŹŒ���  B

�Ɩ���� ƾƬ��� ƾ������  C

�Ʋ�Ź����� Ʋ� �Ƨ ���  D

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ôǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ Ʋ��Ź����� Ʋ����� Ʋ� �Ƨ ������  E

 x y9 16 1442 2- =
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

      

 

 :   2رقم    122  صـ كتاب الطالب مثال 

القطع الزائد  –القطوع المخروطية    3 - 7بند  

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

, , ,2 2A A0 0- 21 ^ ^h h Ƶ��ŏŹ� , , ,3 3F F0 02-1 ^ ^h h Ƶ��ŹŒ� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ôǈ�ƃ Ʈ�Ź�� Ʋ��Ź����� ƶ��ų Ʋ� Ú�Ƨ ������ �ū�ŏ Ʈŧ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

 
  
 

القطع الزائد  –القطوع المخروطية    3 - 7بند    
 :   2رقم  122صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 
 

 

 
 Ʋ� Ú�Ƨ ������ �ū�ŏ Ʈŧ 

¬ 1 ( , ) , ( , )A A2 0 2 0- 2  Ƶ��ŏŹ� ( , ) , ( , )F F4 0 4 0-1 2  Ƶ��ŹŒ� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ  

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ô ǈ�ƃ Ʈ�Ź�� ¬Ʋ��Ź����� ƶ��ų
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     
 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

القطع الزائد  –القطوع المخروطية    3 - 7بند  

y x5
3

=  :ƾƷ Ʋ��Ź����� ƶ��ų ��ŏ �������

 ,F 0 34^ h ƶ��ŹŒ� ƻ��œ� ,0 0^ h ƵżƧ�� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   4رقم  124صـ كتاب الطالب حاول أن تحل     
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القطع الزائد  –القطوع المخروطية    3 - 7بند  

 :   رقم  123صـ كتاب الطالب مثال  

� ,5 2-^ h ������� ���� ,4 0-^ h ƶ��ŏŹ ��ŏ� ,0 0^ h ƵżƧ�� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ

,3 2
5

- -a k ������� ���� ,0 4
5a k ƶ��ŏŹ ��ŏ� 	0
 0
 ƵżƧ�� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
القطع الزائد    –القطوع المخروطية    3 - 7بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
الاختلاف المركزي   –القطوع المخروطية   4 - 7بند  

:ƞ����

 �Ƹ�� �Ƨ ��� ���Ƴ Ʊ��� Ŧ�� ƾŧ���ǅ� ƻ������ ƾƟ ƍ�����  �Ƨ �Ɨ��Ŭ� �Ʒ ƾ������� Ɩ����

��Ô���ŧ � ÔŹ���� ƽ���� ƻ������ žƠƳ ƾƟ 	������
 Ţ��ŧ Ʈ����� ƲƗ �Ʒ��� Ƽ�œ 	�ŹŒ���
 ����ŧ ���Ƴ Ʋ�

•  E ������ ƶ��œ ����� �������� ����� ƽżƧ���� Ɲǈ�ų�� ���� Ţ����� ������� �ŸƷ

	d


H M

F Ɩ����� Ź�����

 

MH
MF e=

 ��Œ�) ����ŧ ���� F ¬������ ��� ��Ɨ ���� - Ʊœ Ŧ���

 -F .(����� ����) D Ţ����� Ʈ������� ��Ɨ ��� �� (�����

.������� - Ʋ�� ��Ş�� -( ¬Ʋ������� Ʋ�� �������

�������� ������ ����� Ʊ����

�ÔŘƟ��� � Ô��ƣ �������� ����� Ʊ��� e 1=  �ŷœ  A

� Ôƈƣ�Ƴ
 
� Ô��ƣ

 
��������

 
�����

 
Ʊ���

 
e 11

 
�ŷœ

 
B

� Ô�ŗ�Ż � Ô��ƣ �������� ����� Ʊ��� e 12  �ŷœ  C
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 

 

     

 :   1رقم  129صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 
 
 

الاختلاف المركزي

 

–القطوع المخروطية   4 - 7بند  

ƶ������ �ū�ŏ Ʈŧ ƾƬ� ��� �Ƨ ƾƟ Ɩ���� ��Ƴ ��� 

( , )F 1 0-  ƶ�ŹŒ�� e 1=^ h ƽżƧ���� ƶƟǈ�ų�  A

,F 4 2 0-^ h ƶ��ŹŒ� ƻ��œ� e
5
4

=` j ƽżƧ���� ƶƟǈ�ų�  B

x
3
1

=  ƶ�Ƭ��� ��ŏ ������� e 3=^ h ƽżƧ���� ƶƟǈ�ų�  C
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   2رقم  131صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

الاختلاف المركزي –القطوع المخروطية   4 - 7بند  

:ƶ������ Ŧ�� ƾƬ� ��� Ɩ�ƣ ��� ƽżƧ���� Ɲǈ�ų�� �ū�ŏ

A  x y
25

12
2

+ =  B  y x24 600 252 2= +
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   3رقم  131صـ كتاب الطالب مثال      
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 :   3رقم  131صـ كتاب الطالب حاول أن تحل     

 

 

 

الاختلاف المركزي –القطوع المخروطية   4 - 7بند  

������ 4 �ƜƇǃ� ƵŹ��� ���� e 3
5

=  ƽżƧ���� ƶƟǈ�ų� ƽŸ�� Ɔƣ���� Ɩ��Ƭ� ��Ƨǃ� Ź����� ��� �ū�ŏ

������ 6 ƢƟ����� ƵŹ��� ���� e 2=^ h ƽżƧ���� ƶƟǈ�ų� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ��Ƭ� Ɩ����� Ź����� ��� �ū�ŏ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
الاختلاف المركزي   –القطوع المخروطية   4 - 7بند  

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab


















: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
  

ةيعوضوملانيرامتلا
الاختلاف المركزي   –القطوع المخروطية   4 - 7بند  
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 �������� ��������� ���������  8-1

 (��������) ������� ��������� ���������

 

8-2

�������������

�������
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 ƾŗ��Ƅ��� �Ú�Ɯ����

 ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� :ƞ����

R  Ʋ� ��ŗżū �Ɨ��Ŭ� �Ʒ���� R  �Ʒ ������� �Ƹ��Ŭ�� S ��ŗ��ƄƗ ���Ŭ�� ������ Ō�ƌƟ �Ƹ��Ŭ� ���� �Ʒ

: SX R$ Ŧ��

�	�������� ���Ɨǃ� �Ɨ��Ŭ� R  ¬������ Ō�ƌƟ S ¬��ŗ��ƄƗ ���Ŭ�� ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� �Ʒ X


���Ʒ� �Ƹ�� Ǝ�� Ʋ�Ɨ�� ���� ��� ¬��������� ��������� Ʋ� ����ŏ ��Ɨ ����

.(��������) �������� ��������� ���������  1

.(��������) �Ƭƈ���� ��������� ���������  2

�����Ɯ���� ƵŸƷ Ʈ��� ��� y ¬ x�  ��ŗ��Ƅ��� ����Ɯ��Ƭ� ż��Ƨ ��� ¬ Y ¬ X ƭ����Ƴ Ɲ���  

 	�ƬƈƠ����
 �������� ��ŗ��Ƅ��� ����Ɯ����

 Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� :ƞ����

�Ƭ��ƣ ƽŏ ������ �Ɨ��Ŭ� ƾƷ
 ( )X S  	ƻ����
 ƶ� ������� Ʈ���� �Ɨ��Ŭ� ŢƳ�Ƨ �ŷœ �Ô����� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� Ʊ���

���Ƹ��� ��ƛ ƭŏ ��Ƹ��� ŢƳ�Ƨ ŏ Ō��� �������� ���Ɨǃ� Ʋ� ¬��Ƭ�






المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

:   143صـ  1رقم كتاب الطالب مثال

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

 ¬������� ��ŗ��Ƅ��� ����Ɯ��Ƭ� Ʈ���� �Ɨ��Ŭ� �ū�ŏ ¬Ʋ�������� Ʋ���� ���Ƴ ���ƣ Ō���œ ���Ŭ� ƾƟ

�� ƭŏ ������ ��ŗ��ƄƗ ����Ɯ�� ŢƳ�Ƨ �ŷœ ���Ɵ � Ú�� Ʈŧ

�Ź�ƈ�� ��Ɨ ���� ƽŸ�� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ����  A

�Ź�ƈ�� ��Ɨ Ɩ��� ���� ƽŸ�� Y ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ����  B

��������� ��Ɨ ƶ�� �Ô����� Ź�ƈ�� ��Ɨ ���� ƽŸ�� Z ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ����  C

Y ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ

X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ

Y ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

:143صـ 1رقم كتاب الطالب حاول أن تحل 

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

��������� ��Ɨ ���� ƽŸ�� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ����  A

��������� ��Ɨ Ŝ��� ���� ƽŸ�� Y ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ����  B

�2 ƶ�� � Ô����� �������� ��Ɨ ���� ƽŸ�� Z ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ����  C

    

 ¬������� ��ŗ��Ƅ��� ����Ɯ��Ƭ� Ʈ���� �Ɨ��Ŭ� �ū�ŏ ¬Ʋ�������� Ʋ���� ���Ƴ ���ƣ Ō���œ ���Ŭ� ƾƟ

�� ƭŏ ������ ��ŗ��ƄƗ ����Ɯ�� ŢƳ�Ƨ �ŷœ ���Ɵ � Ú�� Ʈŧ

Y ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ

X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ

Y ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   144صـ  2رقم كتاب الطالب حاول أن تحل       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

:ƲƗ �Ú��� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� Ʊ�Ƨ �ŷœ ¬����� ��� ��Ƴ �Ŭ� ƾ�Ź ��Ɨ
�hƦ�ŷ ��Ɯ� 1- � ¬4 Ʋ� �ƜƇŏ �Ʒ�Ɣ�� ����� Ʊ��� ����Ɨ 1 ƶ�� � Ô����� �Ʒ�Ɣ�� ����� Ɩ���s 

:�ū�ŐƟ� n	S
 ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ ��Ɨ� S ������ Ō�ƌƟ  A

�X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ��  B

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��Ɨ Ʋ� �ƈ�Ɨ �Ƨ ��ƣ� ������  C

�X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ����  D

X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ

x

( )f x

133 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :   3رقم  146صـ كتاب الطالب حاول أن تحل     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ

x

( )f x

:ƾƬ� �� �ū�ŐƟ ¬hŹ�ƈ�� ��Ɨs ƲƗ ���� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� Ʊ�Ƨ �ŷœ ¬������� ���� ťǈŧ ���Ƴ ���ƣ Ō���œ ��Ɨ

� ( )n S  Ƶ�Ƈ��Ɨ ��Ɨ� ( )S  ������ Ō�ƌƟ  A

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ��  B

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��Ɨ Ʋ� �ƈ�Ɨ �Ƨ ������  C

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ����  D
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

 :  4رقم  147 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
      

 :  5رقم  148 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

:���Ʒ �Ɣ�ǈ�
 :Ʋ���Ƅ�� Ƣ��� X Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ����

 �Ů��ƈ�� ������ ƽ���� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� Ʈ�ƣ ���Ŭ�

1  ( )f x0 1G G

2  ( ) ( ) ( ) ...f x f x f x 1+ + + =1 2 3

:ƾƷ X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� ŢƳ�Ƨ �ŷœ

43210x

k0�20�10�150�35( )f x
�k ���ƣ �ū�ŐƟ

, , ,0 1 2 3" , :�Ʒ Ƶ��� � Ô����� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X Ʊ�Ƨ �ŷœ( ) . , ( ) . , ( ) .f f f0 0 1 1 0 6 2 0 15= = =  :Ʊ�Ƨ�

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� Ŝ�Ƨ� Ʈŧ ¬ ( )f 3  �ū�ŐƟ

x

( )f x
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إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

 :  7رقم  150 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

 �������� ��ŗ��Ƅ��� ����Ɯ��Ƭ� Ʋ������� 	Ǝ����
 Ɩƣ����

Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� 	Ǝ����
 Ɩƣ���� : Ô��ŏ

:ƞ����
¬f ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� ƶ� �Ô����� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X Ʊ�Ƨ �ŷœ

( ) , , ,S ....X x x x= 2 31" ,  :X  ƻ��

:������� �Ɯ�ƈ��� Ƽ��� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� 	µ 
 Ɩƣ���� ƱŔƟ( )x f xµ Σ= i i

 :Ʊŏ ƽŏµ ( ) ( ) ( ) ...x f x x f x x f x1 1= + + +2 2 3 3

:ƾƷ X Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� ŢƳ�Ƨ �ŷœ  

210x

9
1

9
4

9
4( )f x

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� µ  Ɩƣ���� �ū�ŐƟ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

  :  8رقم  151 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

�X Ɩ���� ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� ƾ����� ���Ŭ�� ƲÚ���  

54321x

0�30�10�30�10�2( )f x

:�ū�ŐƟ

�	µ 
 Ɩƣ����  A

�( )2σ  Ʋ������  B

�( )σ ƽŹ������ Ɲ���Ƴ��  C

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

 Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� Ʋ������

:�Ɯ�ƈ��� Ƽ��� ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� Ʋ������ ƱŔƟ f ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� ƶ� �Ô����� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X Ʊ�Ƨ �ŷœ

Ɩƣ���� �Ʒ µ  Ŧ��   2( )( )x f x22
i i= - µσ Σ  :Ʋ������

 	Ʋ����Ƭ� Ŝū���� ƾ������� ŹŸŬ��
   2σ σ=           :ƽŹ������ Ɲ���Ƴ��

 :ƞ����
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

:  9رقم  153 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

 Ɩ���� ƾŗ��ƄƗ ��Ɯ��� ƾ�Ƨ����� Ɩ�Ż���� ����

:ƞ����

 ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ��ƣ� ������ ƾƷ a ������ ��Ɨ Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� F ƾ�Ƨ����� Ɩ�Ż���� ����
a ƽ���� �ŏ Ʋ� �ƜƇŏ X Ʊ��� Ŧ��� X

( )F a P X aG= ^ h :Ʊŏ ƽŏ

,0 16 @ ƻ���� ����� ������� ������ Ʊŏ� R  �Ʒ F �������� ��Ż���� ���� ���� Ʊŏ ƒ��

�X Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� ƲÚ��� ƾ����� ���Ŭ��

54321x

0�020�090�170�290�43( )f x

�X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� ƾ�Ƨ����� Ɩ�Ż���� ���� F ŢƳ�Ƨ �ŷœ

( ) , ( ) , ( . ) , ( ) , ( ) , ( )F F F F F F0 1 3 5 4 5 8  :�ū�ŐƟ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

     

   : 10رقم  154 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتقطعة  1- 8بند 

:X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� ƾ�Ƨ����� Ɩ�Ż���� ���� ƅ��ų Ɗ��

1  ( )X a P X a F aP 1 12 G= - = -^ ^h h
2  ( ) ( )a X b F b F aP 1 G = -^ h

� X Ɩ������ ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� F ƾ�Ƨ����� Ɩ�Ż���� ���� Ʈ�ƣ Ɗ�� ƾ����� ���Ŭ�� ƲÚ���  

4321x

10�650�400�25( )F x

:�ū�ŏA  P X2 41 G^ h
B  XP 32^ h
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
المتغيرات العشوائية المتقطعة   1- 8بند 

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا
المتغيرات العشوائية المتقطعة   1- 8بند 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني
 

 

     
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة ( 

 

 2- 8بند 

�ƈ���� ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� :ƞ����

 ƻ�� Ʊŏ ƽŏ �������� ���Ɨǃ� Ʋ� ���Ɵ ƲƗ �Ź��Ɨ ƶ� ������� Ʈ���� �Ɨ��Ŭ� Ʊ��� ƾ��� ��Ɯ���� �Ʒ
���Ƭ� �Ƭ��ƣ ��ƛ �Ɨ��Ŭ� ƾƷ� :X x xa bGG= " , �ƈ���� ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ����

( )f x  ������� �Ɵ��Ƨ ���� ƅ��ų

��Ƹ��Ŭ� ƼƬƗ �Ƭƈ�� ���� ƾƷ ( )f x  1

������� ��Ŭ�� ƾ���� ƾ��� x Ʈ�ƣ ��� ( )xf 0H  2

�Ů��ƈ�� ������ ƽ���� ������� Ź���� ( )f x  ������ Ƽ����� ������� ������� ���ƣ  3

������  Ʋ��  f  Ƽ������  Ţ�� �������  ś���� P a X b# #^ h  ������� ��Ŭ�œ  Ʋ���  4
�Ƣ����� ��Ƅ�� Ʋ� a
 b

a b=  Ʊ�Ƨ �ŷœ Ƣ����� ��Ƅ�� ƾƟ �ƬƬƔ��� ������� ƭ����  5

P X a 0= =^ h  :ƱŔƟ �ƈ�� ƾŗ��ƄƗ ��Ɯ�� ƽǃ ƶƳŏ ƽŏ  

:�Ƭƈ���� ��ŗ��Ƅ��� ����Ɯ���� ƲƗ �Ƭ��ŏ

•  .��� (��-��) Ʋ� ƮƷ���Ɨŏ ����������� ś�� �Ɨ���� ����

•  .���� ��� ��� Ʊ���ǈ� Ʈ�� ����� ����

•  .Ʋ���� ���� ��� ������ �Ɨ������ �������

•  .������ ����� �� ���Ş�� �Ƹ���� ���� Ŝ����� ����
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

  

 :  1رقم  161 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

 
 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

( )
:

:
f x

x6
1 3 3

0

G G
=

-*
 Ʀ�ŷ ��Ɨ �� ƾƟ

  :ƾƷ ƶ� ������� �Ɵ��Ƨ ����Ɵ ¬ Ôǈƈ�� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X Ʊ�Ƨ �ŷœ

:�ū�ŐƟ
A  P X 21^ h B  XP 1 11 1-^ h

 
C  . .XP 1 5 2 51 1-^ h D  P X 0=^ h
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

   :  2رقم  162 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل      

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

( )
:

:
f x

xx2
1 0 2

0

G G
= *

 Ʀ�ŷ ��Ɨ �� ƾƟ

 :ƾƷ ƶ� ������� �Ɵ��Ƨ ����� ¬ Ôǈƈ�� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X Ʊ�Ƨ �ŷœ

:�ū�ŐƟ

A  P X 11^ h B  XP 1H^ h C  P X 1=^ h 
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

: 3رقم 163صـ كتاب الطالب حاول أن تحل     

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

x

( )f x

( )
:

:
f x x2

1 1 3

0

G G
= *

 Ʀ�ŷ ��Ɨ �� ƾƟ
 : f  ������ Ʋ���  

������� �Ɵ��Ƨ ���� ƾƷ  f  ������ Ʊŏ Ţ�ŧŏ  A

�ƮƔ����� ƾ������� Ɩ�Ż���� Ɩ���  f  ������ Ʊŏ Ţ�ŧŏ  B

P X2 31 G^ h :�ū�ŏ  C

�  f  ����Ƭ� Ʋ������� Ɩƣ���� �ū�ŏ  D

x

( )f x
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ƭ��Ƴ ��ƳŔƟ  �ųǁ Ɩ�Ż��

 

Ʋ�

 µ  ¬ 2σ  Ʈ�ƣ Ɲǈ�ų� � Ô�ƔƳ� 2σ  �Ƹ� Ʋ������� µ  Ɩƣ����  Ʋ� ��� ����� ƾ������ Ɩ�Ż����  Ƽ���� Ʊŏ ƮƬ�Ƴ

z x
σ

µ
=

-   ������� ƢƟ� ƽŹ���� ƾ���� Ɩ�Ż�� Ƽ�œ ƾ���� Ɩ�Ż�� ƽŏ ������

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

ƽŹ������ ƾ������ Ɩ�Ż����

,N 2µ σ_ i ƾ������ Ɩ�Ż��Ƭ� �������� ś���

z
a

σ
µ

=
-

1  ������� �� �������� A ������ ��Ɠ����� ��������� ������ ����  1

z
b

σ
µ

=
-

2   ��������ƾƟ�ƊƿƺƘŤƫŚŝ�B ������ ��Ɠ����� ��������� �������  

a X b P z z zP 21 1 1G = 1^ ^h h ������� ������  2

.������� ������ Ʋ� ����� ����� ś����

 (�)
 (�) ���Ş��� ������� Ţ�� ������� ����� ��ŏ ������  3

( )P z  ƽŹ������ ƾ������ Ɩ�Ż��Ƭ� �������� ś���

•  .(�) Ʈ�� Z ���� ������ a 0H  Ŧ�� ¬z aG  �ŏ z aH  Ţ��� �ŷœ

•  .(�) Ʈ�� Z ���� ������ a 01  Ŧ�� ¬z aG  �ŏ z aH  Ţ��� �ŷœ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

 :  4رقم  165 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل      
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

:�ū�ŐƟ  X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� ƽŹ������ ƾ������ Ɩ�Ż���� �Ʒ z Ʊ�Ƨ �ŷœ

A  .P z 0 95#^ h B  .P z 0 712^ h C  . .P z1 45 3 26G G^ h
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني  

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

   : 5رقم  166 صـ كتاب الطالب حاول أن تحل     

 

 

 

 

:�ū�ŐƟ  X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� ƽŹ������ ƾ������ Ɩ�Ż���� �Ʒ z Ʊ�Ƨ �ŷœ

A  .P z 0 12#-^ h B  . .zP 3 2 0 1# #- -^ h C  . .P z5 26 0 69# #-^ h
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

ةئطاخ ةرابعلا تناك اذإ و ةحيحص ةرابعلا تناك اذإ        للظ    ab

: ةحيحصلا ةباجلإا ىلع لادلا ةرئادلا زمر للظ
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 ᢝᣒالفصل الدرا 
 

       
 

  

 
إعداد: أ. حسام بيومي رᗫاضᘭات   ᡫᣄع ᢝᡧᣍثا ᢝᣥعل

الثاني

ةيعوضوملانيرامتلا

 

المتغيرات العشوائية المتصلة ) المستمرة (    2- 8بند 

150 


