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𝐹(𝑥)أثبت أن:   𝑥= 3+5𝑥 𝑓(𝑥)هي مشتقة عكسية للدالة:   3+ = 3𝑥2+5 

ثم اكتب الصورة العامة للمشتقة العكسية. 

أوجد التكاملات غير المحددة التالية :

        ∫(  
𝑥2 − 2

𝑥2
  )

2
 𝑑𝑥
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 ∫
+

𝑥 1
𝑑𝑥 

−

− 𝟒𝒙 3𝒙 𝟐
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∫ 𝑥#+2𝑥+5 " (2𝑥+2)𝑑𝑥 ( ) أوجد : 

 

     ∫
𝟓

√𝒙 (√𝒙 + 𝟐)𝟑
𝒅𝒙 
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أوجد : 

أوجد : 
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       ∫

𝟑(√𝒙
𝟑

− 𝟓)

√𝒙𝟐𝟑 𝒅𝒙 
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       ∫ 𝒙𝟓 √𝟑 + 𝒙𝟐 𝒅𝒙

   

  
  

أوجد : 

أوجد : 
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 ∫ 𝒙 𝒔𝒆𝒄𝟐(𝒙𝟐 + 𝟐)   𝒅𝒙 
أوجد : 

                                                                                                                             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 ∫ 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙  .  𝒄𝒐𝒕𝒙   𝒅𝒙  

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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أوجد :
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 ∫
𝟑𝒕𝟐 − 𝟔𝒕

𝒕𝟑 − 𝟑𝒕𝟐 + 𝟖
 𝒅𝒕 

 
 

       
                                                                                                              

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

أوجــد :      

 

 
       

 

           

      

                                                                                          
                                                                                                        

 
 
 
 
 

    

 

 

 

 

       ∫
𝒙𝟑 + 𝟒

𝒙
𝒅𝒙 

 

 

 

 ( 𝒙𝟐 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 )   𝒅𝒙∫ 
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   ∫

𝟏

𝒙𝟐
 𝒆

𝟏
𝒙   𝒅𝒙

 
أوجــد :      

أوجــد :      
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ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                ∫ 𝒄𝒐𝒕 𝒙   𝒅𝒙 

أوجــد :      
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أوجــد :                 

 
     
     

 

 

   ∫ 𝟒𝒙𝒆−𝟓𝒙𝒅𝒙 

     ∫  𝐥𝐧  𝒙 𝒅𝒙  

 
      

                                                               

أوجـــد :   

            

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     ∫ 𝒙  𝒄𝒐𝒔(3𝒙)  𝒅𝒙 
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أوجــد :                 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                           

                                                    

 

 
 
 

 
        

 
أوجـــد :

 
 
                     

                           

 

 
 

       
      ∫ 𝐥𝐧 √𝒙𝟒 𝒅𝒙 

   

  ∫  𝒙   𝐥𝐧(𝒙) 𝒅𝒙 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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      أوجد   

∫ 𝒙𝟐  𝒔𝒊𝒏𝒙  𝒅𝒙 
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∫ 𝒙𝟐  𝒆𝒙+𝟐  𝒅𝒙 
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𝒇            :     𝒇(𝒙)لتكن الدالة   =
𝟐𝒙−𝟏

𝒙𝟐−𝟒 𝒙+𝟑

           

فأوجد :   

 الكسـور الجزئيــة   

b      ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙  
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أوجــد :              

  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

 
                      

          
 

 

 

 

 

 

 

 

 ∫
𝒙𝟐 −  𝟐

𝟐𝒙𝟑 − 𝟓𝒙𝟐 − 𝟑 𝒙
  𝒅𝒙 
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أوجـــد  :     

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        ∫
𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟐

 

𝒙𝟐 + 𝒙
  𝒅𝒙 

 

 

 

 

 

 



20
24

/2
02

5
ي  

اس
در

 ال
عام

ال
 الفصل الدراسي الثاني   
ي

لم
رع

ش
يع

ثان
ال
ف
ص
ال

: أ. حسام بيومي إعداد   

   
      

   

                                                                    

أوجــــد :     

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        ∫
𝒙𝟐 +   𝟏

𝒙𝟑 + 𝟒 𝒙𝟐
  𝒅𝒙 
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      ∫
𝒙𝟑 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟒

𝒙𝟑 − 𝟐
 

𝒙𝟐
  𝒅𝒙 

أوجــــد :     
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أوجـــد :                          
 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

∫ | 𝟐𝒙 − 𝟒 |𝒅𝒙
𝟒

−𝟑

 

                           
أوجد :        

                ∫
𝟖 − 𝒙𝟒

𝟐𝒙𝟐

𝟒

𝟏
𝒅𝒙 
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دون حساب قيمة التكامل أثبت أن :                 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

 
 
 

∫ ( 𝒙𝟐 + 𝒙 )
𝟎

−𝟏

𝒅𝒙 ≤ 𝟎 
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أوجــــد  :                        

 
           

 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  ∫ √ 𝟐𝟓 −  𝒙𝟐
𝟓

−𝟓

𝒅𝒙 

   
أوجــد :      

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

   ∫   
𝒙

𝒆𝒙
   𝒅𝒙

𝟎

−𝟐
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𝟐𝒙 + 𝟖

𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟑
 𝒅𝒙

𝟓

𝟏
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�������� Ź���� ( )f x x x5 42= + +   :  f  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ
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�������� ���Ơ�� ƾƟ ������� Ź����  f  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

2 , 1( ) ,f x x x93 -= - 6 @
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( ) :f x x f32= +  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

,x x1 1= - =  Ʋ���������� ( ) :g x x g12= +  ������ Ƽ�����

( ) ( ) , ,f x g x x 1 162 ! -6 @ :ƱŐ� �Ô�ƬƗ

   

,x x0 3= =  Ʋ���������� ( )g x x1 2= - -  : g ������ Ƽ�����
  ( ) ef x x=   :  f  ������ Ƽ����� ������� ������� ����� �ū�ŏ

�Ʋ������� ��ƛ  f  g  Ʋ�����Ƭ� Ʋ�������� ƱŐ� �Ô�ƬƗ
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,y x y x2 2 52= + = - +21  :Ʋ������� ƾ������ ������� ������� ����� �ū�ŏ
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( ) , ( )f x x g x x2 2 12 2= - + = -

 :Ʋ������� ƾ������ ������� ������� ����� �ū�ŏ
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: f  ������ Ƽ����� ��������

 ������� Ź��� ��� �Ƭ��Ƨ �Ź�� �������� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū����� Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ

� ,1 56 @ ���Ơ�� ƾƟ ������� Ź���� ( )f x x 1= -

 �������� ������� Ź��� ��� �Ƭ��Ƨ �Ź�� �������� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū����� Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ
� ,1 1-6 @ ���Ơ�� ƾƟ ������� Ź���� ( )f x x 22= +   :  f  ������ Ƽ�����
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Ʋ�������  ƾ������  ��������

 �������  Ź���  ��� �Ƭ��Ƨ  �Ź��  ��������  �������  Ʊ�Ź��  Ʋ�  Ū�����  Ʈ�Ŭ���  ƮŬ�  �ū�ŏ

 ( ) , ( ) :f x x g x x g2= =
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Ʋ������� ƾ����� Ʋ�� ��������

 ������� Ź��� ��� �Ƭ��Ƨ �Ź�� �������� ������� Ʊ�Ź�� Ʋ� Ū�����  Ʈ�Ŭ��� ƮŬ� �ū�ŏ

( )f x x
2 1
2

= +     ( )g x x
2 2= +
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, 836 @ ���Ơ�� ƾƟ ( ) :xf x f
3
2 12

3

= +  ������ Ƽ���� Ʋ� Ž���� ��� �ū�ŏ
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, 526 @ ���Ơ�� ƾƟ ( ) :xf x f2 9 3
9

2
3

= +^ h  ������ Ƽ���� Ʋ� Ž���� ��� �ū�ŏ
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2𝑥 −1 

𝐵(1 , 0) 

   

  :   5رقم  84صـ كتاب الطالب حاول أن تحل 

 

ƽ���� ,x y^ h ƶ�ƬƗ ���Ƴ ƽŏ ��Ɨ f ������ Ƽ���� ƼƬƗ ƽ������ ��� Ʊ�Ƨ �ŷœ

 ������� ��� ����Ɨ Ƽ������ ������ �ū�ŐƟ

   
         

1, 5)(- -  ������� ���� 3x x x8 423 2- + - +

 ƽ���� ( , )x yP  ���Ƴ ƽŏ ��Ɨ ƶƬ�� ƽŸ��  f  ������ Ƽ���� ������ �ū�ŏ
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5 4x-  ƽ���� ,x y^ h ƶ�ƬƗ ���Ƴ ƽŏ ��Ɨ f ������ Ƽ���� ƼƬƗ ƽ������ ��� Ʊ�Ƨ �ŷœ

,A 5 3-^ h ������� ��� ����Ɨ Ƽ������ ������ �ū�ŐƟ
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x 1=  ��Ɨ y 5=  Ƣ��� ƾ���� ¬ 'y x x8 3 43 2= - +  :�������� ��

dx
dy

x
y2

=  :��ƬƋ�Ơ��� �������� ��
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x 0=  ��Ɨ y 3=  Ʊ�Ƨ �ŷœ y y' 2= -  :������Ƭ� Đǈ� �ū�ŏ

2  𝑦′+𝑦 = 𝑥     و التي تحقق          4 = 𝑦  عند   0 =  2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



20
24

/2
02

5
ي  

اس
در

 ال
عام

ال
 الفصل الدراسي الثاني   
ي

لم
رع

ش
يع

ثان
ال
ف
ص
ال

: أ. حسام بيومي إعداد   

a :   2رقم  105صـ كتاب الطالب حاول أن تحل  

y 2= -  Ʈ������� ƶƬ���� ,F 0 2^ h ƶ�ŹŒ� ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ

:ƾƬ� ��� �Ƨ ƾƟ Ɩ���� �ŸƸ� �Đ������ ǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ ¬ŖƟ��� Ɩ��� ������� �ŹŒ��� �ū�ŏ 

y x
4

2
=   :��������

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Ʋ�������� ���� �Ƈǃ� ���Ƴ ƶ�ŏŹ ƽŸ�� ŖƟ����� Ɩ���� ������ �ū�ŏ, , ,A B3 2 322
1 -a ^k h
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:�ū�ŐƟ Ɔƣ�Ƴ Ɩ�ƣ ������ x y
4 9 1
2 2

+ =  :ŢƳ�Ƨ �ŷœ  

��ƜƇǃ� Ź����� ƾƟ��� Ɩ���� ƾ�ŏŹ  A

�Ʋ��ŹŒ���  B

�Ɩ���� ƾƬ��� ������  C

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ôǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ ¬Ʋ�Ź����� Ʋ� �Ƨ ���  D
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x y4 162 2+ =  :ƶ������ ƽŸ�� Ɔƣ���� Ɩ��Ƭ� ��Ƨǃ� Ź����� ���� Ʋ��ŏ���� Ʋ��ŹŒ��� �ū�ŏ

        
 

 

 Ʋ��ŹŒ��� Ʋ�� �Ɵ������ 

cm16  ƶ���� ƽ��ƈ�� Ź����� ƼƬƗ Ƣ���� ��Ƨǃ� ƵŹ��� Ʊ�Ƨ �ŷœ 	0 0
 ƵżƧ�� Ɔƣ�Ƴ Ɩ�ƣ ������ �ū�ŏ

� cm10
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:�ū�ŏ ¬�ŗ�Ż Ɩ�ƣ ������ y x9 25 2252 2- =  :Ʋ���

��ŗ�ż�� Ɩ���� ƾ�ŏŹ  A

�Ʋ��ŹŒ���  B

�Ɩ���� ƾƬ��� ƾ������  C

�Ʋ�Ź����� Ʋ� �Ƨ ���  D

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ôǈ�ƃ Ʈ�Ź� Ʈŧ Ʋ��Ź����� Ʋ����� Ʋ� �Ƨ ������  E
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 Ʋ� Ú�Ƨ ������ �ū�ŏ Ʈŧ 

¬ 1 ( , ) , ( , )A A2 0 2 0- 2  Ƶ��ŏŹ� ( , ) , ( , )F F4 0 4 0-1 2  Ƶ��ŹŒ� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ  

�Ɩ��Ƭ� �Đ������ Ô ǈ�ƃ Ʈ�Ź�� ¬Ʋ��Ź����� ƶ��ų
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 � ,5 2-^ h ������� ���� ,4 0-^ h ƶ��ŏŹ ��ŏ� ,0 0^ h ƵżƧ�� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ

        
 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

y x5
3

=  :ƾƷ Ʋ��Ź����� ƶ��ų ��ŏ �������

 ,F 0 34^ h ƶ��ŹŒ� ƻ��œ� ,0 0^ h ƵżƧ�� ƽŸ�� �ŗ�ż�� Ɩ���� ������ �ū�ŏ
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:ƶ������ Ŧ�� ƾƬ� ��� Ɩ�ƣ ��� ƽżƧ���� Ɲǈ�ų�� �ū�ŏ

A  x y
25

12
2

+ =  B  y x24 600 252 2= +
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������ 4 �ƜƇǃ� ƵŹ��� ���� e 3
5

=  ƽżƧ���� ƶƟǈ�ų� ƽŸ�� Ɔƣ���� Ɩ��Ƭ� ��Ƨǃ� Ź����� ��� �ū�ŏ
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X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��ƗS ������ Ō�ƌƟ �Ƈ��Ɨ

:ƾƬ� �� �ū�ŐƟ ¬hŹ�ƈ�� ��Ɨs ƲƗ ���� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� Ʊ�Ƨ �ŷœ ¬������� ���� ťǈŧ ���Ƴ ���ƣ Ō���œ ��Ɨ

� ( )n S  Ƶ�Ƈ��Ɨ ��Ɨ� ( )S  ������ Ō�ƌƟ  A

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ��  B

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ���� ƻ�� �Ƈ��Ɨ Ʋ� �ƈ�Ɨ �Ƨ ������  C

� X ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� f ƾ������� Ɩ�Ż���� ����  D

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x

( )f x



20
24

/2
02

5
ي  

اس
در

 ال
عام

ال
 الفصل الدراسي الثاني   
ي

لم
رع

ش
يع

ثان
ال
ف
ص
ال

: أ. حسام بيومي إعداد   

 

 

 

 

 

 

 

�X Ɩ���� ƾŗ��Ƅ��� ��Ɯ��Ƭ� ƾ������� Ɩ�Ż���� ���� ƾ����� ���Ŭ�� ƲÚ���  

54321x

0�30�10�30�10�2( )f x

:�ū�ŐƟ

�	µ 
 Ɩƣ����  A

�( )2σ  Ʋ������  B

�( )σ ƽŹ������ Ɲ���Ƴ��  C
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( )
:

:
f x

x6
1 3 3

0

G G
=

-*
 Ʀ�ŷ ��Ɨ �� ƾƟ

  :ƾƷ ƶ� ������� �Ɵ��Ƨ ����Ɵ ¬ Ôǈƈ�� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X Ʊ�Ƨ �ŷœ

:�ū�ŐƟ
A  P X 21^ h B  XP 1 11 1-^ h

 
C  . .XP 1 5 2 51 1-^ h D  P X 0=^ h
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( )
:

:
f x

xx2
1 0 2

0

G G
= *

 Ʀ�ŷ ��Ɨ �� ƾƟ

 :ƾƷ ƶ� ������� �Ɵ��Ƨ ����� ¬ Ôǈƈ�� �Đ�ŗ��ƄƗ � Ô��Ɯ�� X Ʊ�Ƨ �ŷœ

:�ū�ŐƟ

A  P X 11^ h B  XP 1H^ h C  P X 1=^ h 
 

 

 

 

 

 

 



20
24

/2
02

5
ي  

اس
در

 ال
عام

ال
 الفصل الدراسي الثاني   
ي

لم
رع

ش
يع

ثان
ال
ف
ص
ال

: أ. حسام بيومي إعداد       
    

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x

( )f x

( )
:

:
f x x2

1 1 3

0

G G
= *

 Ʀ�ŷ ��Ɨ �� ƾƟ
 : f  ������ Ʋ���  

������� �Ɵ��Ƨ ���� ƾƷ  f  ������ Ʊŏ Ţ�ŧŏ  A

�ƮƔ����� ƾ������� Ɩ�Ż���� Ɩ���  f  ������ Ʊŏ Ţ�ŧŏ  B

P X2 31 G^ h :�ū�ŏ  C

�  f  ����Ƭ� Ʋ������� Ɩƣ���� �ū�ŏ  D

x

( )f x

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


